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 هن ڪتاب جا سبق حق ۽ واسطا  
 ڊائريڪٽوريٽ خواندگي ۽ غير رسمي تعليم، حڪومت سنڌ وٽ محفوظ آھن. 

 

هن ڪتاب جو تدريسي مواد غير رسمي مرڪزن جي شاگردن جي تعليمي ضرورتن کي مدنظر رکي 
۾  سلسلي  انھي  آھي.  ويو  ڏنو  ترتيب  موجب  نصاب  ڪيل  منظور  پاران  سنڌ  حڪومت  ڪري 
ڊائريڪٽوريٽ خواندگي ۽ غير رسمي تعليم، حڪومت سنڌ هن ڪتاب جي بھتري جي لاءِ توھان جي 

 ڪارائتي راءِ جي آجيان ڪندي.
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 پيغام
ي ڪري هر  ھ قومن جي ترقيءَ جو دارومدار ماڻھن جي شعوري معلومات تي ٻڌل هوندو آهي ۽ ان 
  B-37۽     A-25شخص لاءِ تعليم حاصل ڪرڻ لازمي آهي. اسلامي جهموريه پاڪستان جي آئينِ جي شِق  

کان علاوه انساني حقن جي عالمي چارٽر جو پڻ مطالبو آهي ته ملڪ جو هر شخص تعليم جي زيور سان  
 سينگاريل هجي. 

جو هڪ وڏو حصو علم جي روشني کان محروم آهي.    ءَپاڪستان ۽ خاص طور تي سنڌ صوبي جي آبادي 
سيڪڙو کان به گھٽ آهي. سنڌ حڪومت جي ڪوشش آهي ته هن    62هن وقت سنڌ ۾ خواندگي جي شرح  

 چايو وڃي.  ھسيڪڙو تائين پ  85ع تائين 2030شرح کي 

، ڊائريڪٽوريٽ نصاب، جائزو ۽  JICA، جائيڪا  UNICEFسنڌ صوبي ۾ تعليم کاتي، يونيسيف  
تحقيق، اسڪولي تعليم ۽ خواندگي کاتو، حڪومت سنڌ ۽ مختلف ماهرن جي تعاون سان غير رسمي  

رئين مرحلي ۾ ابتدائي درجن جا نصاب  ھنصاب ترتيب ڏنا آهن. پ تعليم جي ڏِس ۾ مختلف مضمونن جا  
ليمينٽري  يي نصاب جي تحت اھيمينٽري درجن جا نصاب ترتيب ڏنا ويا. انيلع ۾ ا2022مرتب ڪيا ويا.  

ن جي مدد سان  ھدرجن جي سڀني مضمونن جا درسي ڪتاب ۽ استادن جي لاءِ رهبر تيار ڪيا ويا آهن. جن
ن درجن کي پيڪيج ڊي  ھ ليمينٽري تعليم مڪمل ڪري سگھندا. انيينن ۾ اھ م 18صوبي سنڌ جا شاگرد  
ن به سبب جي ڪري اسڪولن ۾ رسمي تعليم جاري  ھته جيئن اهي ٻار جيڪي ڪن  ن۽ ايِ جا نالا ڏنا ويا آه
ينن تي مشتمل  ھم   18  تعليم يعني   تيز رفتار  نهي، ها    ته   ن جي عمر وڌي وئي آهي ھنه رکي سگھيا ۽ ان
 ي تعليم مڪمل ڪري اليمينٽري جو سرٽيفڪيٽ حاصل ڪري سگھن. ڪورس جي ذريع

نجا فرض خوش اسلوبيءَ سان انجام ھسمورن استادن ۽ فيلڊ جي عملي کي گذارش ٿي ڪجي ته اهي پن
تري آندي  ھي عمل ۾ ب ھ ڏين ۽ پڙهائي جي دوران پيش ايندڙ مسئلن سان اسان کي آگاهه ڪن ته جيئن ان

 وڃي. 

 

تر انداز ۾  ھ نئين نصاب جي مطابق جوڙيل هي مواد غير رسمي تعليم جي ضرورتن جو بوڏي اميد آهي ته  
     پورائو ڪندو.

 
 

 زاھد علي عباسي 
 سيڪريٽري 

 تعليم ۽ خواندگي جو کاتو،  
    حڪومت سنڌ



 پيش لفظ 
 

ارڙهين آئيني ترميم کان پوءِ تعليم ۾ نصاب سازي جون ذميواريون صوبن جي حوالي ڪيون ويون آهن.  
  2015ي ڏس ۾ ڊائريڪٽوريٽ خواندگي ۽ غير رسمي تعليم، اسڪولي تعليم ۽ خواندگي  کاتو، حڪومت سنڌ  ھان

ايجنسي   انٽرنيشنل ڪوآپريشن  جاپان  يونيسيف  JICA۾   ،UNICEF    ،تحقيق ۽  جائزو  نصاب،  ڊائريڪٽوريٽ  ۽ 
اسڪولي تعليم ۽ خواندگي کاتي جي تعاون سان غير رسمي تعليم جي حوالي سان ابتدائي درجن جي لاءِ مختلف  

ي نصاب تحت درسي ڪتاب ۽  ھن کي پيڪيج اي، بي، سي جا نالا ڏنا ويا. انھمضمونن جا نصاب تيار ڪيا، جن
استادن جا رهبر پڻ تيار ڪيا ويا. مٿي ڄاڻايل نصاب ۽ ڪتابن جي تياري ۾ تعليمي ماهرن ۽ استادن تي مشتمل  

هِ  پوري    لاڀائتو تو ۽ مواد کي دلچسپ، موثر ۽  ن ڪم ۾ ڀرپور حصو ورڪاميٽيون جوڙيون ويون جن  بنائڻ جي 
 . آھيڪوشش ڪئي  

ليمينٽري  يه جي ضرورت محسوس ڪئي وئي ته اھابتدائي درجن تي عمل درآمد ڪرڻ دوران انهي ڳال
درجن جو نصاب پڻ تيار ڪرڻ گھرجي. اهڙيءَ ريت ڊائريڪٽوريٽ خواندگي ۽ غير رسمي تعليم، اسڪولي تعليم  

۽    UNICEF، يونيسيف  JICAع ۾ جاپان انٽرنيشنل ڪوآپريشن ايجنسي  2015۽ خواندگي  کاتو، حڪومت سنڌ  
ليمينٽري درجن جي  يڊائريڪٽوريٽ نصاب، جائزو ۽ تحقيق، اسڪولي تعليم ۽ خواندگي کاتي جي تعاون سان ا

تيار ڪرڻ جو سلسلو شروع ڪيو ويو. ڪلاس    کي  مختلف مضمونن جي نصاب، درسي ڪتاب ۽ استادن جي رهبر 
 ه تي پيڪيج ڊي رائج ڪيو ويو ۽ اٺين ڪلاس جي لاءِ پيڪيج اِي جوڙيو ويو. ھين ۽ ستين جي جڳھڇ

ارتن، معيارن، سکيا جي  ھسنڌي پيڪيج اِي جي درسي ڪتاب جي سبقن جي تياري ۾ نصاب ۾ ڏنل م
جهڙوڪ:    آھي   حد، حاصلات تعليم، موضوع ۽ عنوانن سان گڏ تعليم جي بنيادي اصولن کي ذهن ۾ رکيو ويو 

. سبقن جي مشقن ۾  آھن   آسان کان مشڪل، سادن کان پيچيده ۽ ظاهر کان ڳ جھا تصور ۽ خيال شامل ڪيا ويا
  پڻ  حاصلات جو جائزو وٺڻ لاءِ مختلف نوعيت جا سوال تعليمي ۽  و آھي وي و ٻولي جي سڃاڻپ تي خاص توجهه ڏن

 . آھن شامل ڪيا ويا 

رن جي    ‘ استادن جي رهبر ’ ۾ هر سبق جي سبقي خاڪي موجب موثر تدريسي طريقن ۽ سکيا ۾ مددگار گ 
جي فن، سبق جي پيش    ءَجي لاءِ ذهني آمادگي  حاصلات  تعليمي  نشاندهي ڪئي وئي آهي. سکيا جي سرگرمين ۾  

 ڪش سان گڏوگڏ عبارتن ۽ گرامر جو پڻ خاص خيال رکيو ويو آهي. 

تنقيدي نقطه نظر سان ڏسندا ۽    ، کي تعميري  ‘استادن جي رهبر ’۽    ‘ درسي ڪتاب’ ي  ھته توهان ان  ميد ٿا ڪيونا
   نجي قيمتي راين سان نوازيندا.ھتر بنائڻ لاءِ پنھي کي بھان

 
   خيرخواھ

 
 ، عبدالجبار مري

 ڊائريڪٽر 
 تعليم خواندگي ۽ غير رسمي ادارو 

ڌ حڪومت سن
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 فھرست 

 صفحو نمبر  عنوان   باب نمبر 

 2 سيٽن تي عمل  باب پھريون 

 11 حقيقي عدد  باب ٻيو 

 24 عددي نظام  باب ٽيون

 37 مالي حساب  باب چوٿون 

 52 گهڻ رقمي اظھار  باب پنجون

 72 جزا، ھمزاد مساواتون   باب ڇھون

 84 ايراضي ۽ مقدار باب ستون 

 95 پوروڇوٽ ليڪون  باب اٺون

 102 عملي جاميٽري   باب نائون 

 106 ٽرگناميٽري جو تعارف باب ڏھون

 117 معلومات سھيڙڻ باب يارھون
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 سيٽ تي عمل 1   يونٽ 
 سيٽ  ا ج  عددن  : پهريون   حصو 

 سکو  رياضي   --  ۾  زندگي  جي  سيٽ اسان  ( الف )    1  سرگرمي 
 ( الف ڏسو سرگرمي رهنمائي جي استادن) -و.ڪري  بحث تي ان ۽ ڏيکاريو چارٽ ۾ ڪلاس         

 آھن؟ اھم  عدد ڇو  اهميت؛  جي  عددن  ( گفتگو )  )ب(   1سرگرمي 
 مثال جا ان شاگرد ۽ يپڙه نقطو يت جواهم  پهرين پوءِ ريڪ واضح اصول  جا ٻولهه ڳالههاستاد  

 .نڏي
 . ڪري رهنمائي استاد ،ءِپو کان مثالن ڪجھ
 ( جواب ممڪن   جا  ٻارن )  :استاد 
 وقتآھن   ڪلاڪ ڪيترا ۾ رات ۽  ڏينهن ڪرڻ  معلوم ، ڏسڻ وقت

 ڪرڻ، غسل ڪرڻ، ڪم جو صبح ڏسڻ،
 .ٿيڻ تيار لاءِ ڪم يا اسڪول ڪرڻ، ناشتو 

 ڪرڻ، تياري ڏيڻ، اهميت کي موضوع هر
 ڪرڻ  ادا تي  وقت نماز ڪرڻ، وضو

 .رکڻ حساب جو خرچن مره جيروز
 .۽ وڪروڪرڻ خريد ۾ بازار
 وڪڻڻ  ا شئيڪ

 .ڏسڻ وي ٽي ،پڙهڻاخبار
 .پڙهڻ گراف

 ي ڪر  ڪتاب حساب ء ساني آسان۾   ء زندگي
 حساب ، لڳائڻ اندازو  جو قيمت جي  شين 

 رکڻ  ڪتاب
 ڪتاب  حساب جو   پئسن
 عملي قدم کڻڻ  ،رهڻ خبر با ، ڪرڻ ڌنڌو

 يوڪر ۽ خريداري پڙهڻ، گراف  ڪاروباري
 اندازو لڳائڻ  جو

  سمجهڻ کي حساب جي برآمد ۽ درآمد ملڪي
 جي موسم ،پيدا ڪرڻ سهولت ۾ زندگي
 اندازو لڳائڻ  جو حالتن

مڪمل کي ظاهر ڪرڻ حصا ظاهر ڪرڻ،   تعداد ظاهر ڪرڻ 
 برسات ،پيداور پد، گرمي نقصان، نفعو،
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 .ٿو  ڪري  مدد  ۾  گذارڻ  زندگي  کي  اسان  علم  جو  عددن         :فائدو  جو  گفتگو 
 .ورجايو  ۽  سڃاڻو ته   اچو            ؛  2  سرگرمي 
 آهي  ڇا  نالو  ن و نشاني  ون ج  انهن  ۽  سيٽ  ا ج  عددن 

N= {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, …} 
 قدرتي
 عدد

 ،نآه  اٿيند استعمال لاءِ ڳڻپ 
 .ڪرڻ ظاهر مقدار

W = {0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, …} عدد  سڄا 
 0  ۾ سيٽ جي عددن قدرتي

 سڄناھو  اضافو ڪريو ته جو
 و.ويند  سڏيو سيٽ جو عددن

Z={…, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, …} 
 مڪمل
 نمبر 

 قدرتي ڪاٽو۽ عددن قدرتيواڌو 
 نه '0'۾  سيٽ، مشتمل تي  عددن
 .آهي ڪاٽو نهواڌو







p

q
  p  q  Q  q  0 =Q   ناطق عدد 

 کي جن  آھن مقدار اهڙا  ڪجھ
 سان سڄن عددن ۽ عددن قدرتي
:  مثال.  سگھجي ڪري نٿو بيان

 9

11
0 q,  p  عددناطق :

q
جي   
  q۽   pصورت ۾ ظاهر ڪبا آهن 

پر انهن جي قيمت   سڄا عدد آهن
 نه آهي. 0

E = {2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, …} سان   2  جيڪي عدد قدرتي  ٻڌي عدد
 .نڊجي سگھنو تي طور  مڪمل

O = {1, 3, 5, 7, 9, 11, 13, …}  اڪي عدد 
سان   2  جيڪي عدد قدرتي
 نڊجي نه و تي طور  مڪمل
 .نجسگھ

P = {2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, …} ۽    1اهي عدد جيڪي صرف   عدد  فرد م
 .پنهنجي پاڻ سان ونڊجي سگھن
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 1مشق نمبر 
 .لکو  نشانيون  ۽ ڪريو سڃاڻپ  جي  سيٽ  جي عددن    1:سرگرمي 
 نمبر شمار  سيٽ  علامت 

 {1,2,3,4,5,6,7,… } (i) 
 {0,1,2,3,4,5,6,7,… } (ii) 
 {…,-4,-3,-2,-1,0,+1,+2,+3,+4,… } (iii) 
 {2,4,6,8,10,… } (iv) 
 {1,3,5,7,9,11,… } (v) 
 {2,3,5,7,11,13,17,… } (vi) 

 …} 
1

3
−1, 0, -,  

1

11
, 

5

6
, 

3

4
, 

1

2
{ (vii) 

 
 .ولک  نالا ۽ ڪريو  سڃاڻپ  جي سيٽن  ڏنل هيٺ  2:سرگرمي
 نمبر شمار  سيٽ  نالو 

 {2,3,4,5,6} (i) 
 {0,1,2,3,4} (ii) 
 {−2, −1,0, +1, +2} (iii) 
 {2,4,6,8,10,12} (iv) 
 {1,3,5,7,11,13} (v) 
 {2,3,5,7,11,13} (vi) 

 {
1

2
,
3

4
, 0, −1, −2, −

3

5
} (vii) 
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 .لکو  نالا  جا  سيٽن  ) :الف 3 (سرگرمي 
 نالو  جو سيٽ بيان  نمبر شمار 

 
ملائڻ سان   ‘0’۾ سيٽ  جي عددن قدرتي
 ؟ ٿو ٺھي سيٽ جو عددنڪهڙن  

 

 
  مثبت منفي عدد، گڏ  سان ‘ 0’۾ سيٽ هڪ
 سيٽ  ڪهڙو اهو ته هجن۽ اڻپور   عدد

 هوندو؟ 
 

 

 لڳايو  نشان    سامهون  جي  غلط  ۽  ✓  سامهون جي  بيان  صحيح  :ب( )   3سرگرمي 

 
 تي اڻپور ۽ عدد مثبت  عدد، منفي ، '0'سيٽ جو  ناطق عددن

 .آهي مشتمل
 

 
 ان ، نسگه نڊجيو مڪملسان  2  ميمبر جا جنهن سيٽ هڪ
 .آهي چئبو سيٽ جو  عددن ٻڌي کي

 

  .آهي مشتمل تي ميمبرن ٻن صرف سيٽ جو نجز جي انگن مفرد 
 

 ٽ ي س ماتحت    واجب  غير  ۽  واجب  ، ماتحت سيٽII: حصو

 لاڳاپو  پاڻ ۾ جو  سيٽن  4 :ي سرگرم 
A = {1, 2, 3}, B = {1, 2}, C = {1, 3}, D = {1, 2, 3, 4} 

نشانين ۾   لاڳاپو  جو  سيٽن  نمبر شمار  
 ظاهر ڪرڻ 

(i) 
 آهنبه   ميمبر  جاA سيٽ  ميمبر سڀ  جاB  سيٽ
 BA جو Aماتحت سيٽ آهي سيٽ   Bڪري سيٽ نتنه

(ii) 
سيٽ  ڪرين تنھ آهي  ميمبر به اج A ميمبر سڀ  جا C  سيٽ

C  ماتحت سيٽ آهي سيٽA  جو CA 

(iii) 
ڪري سيٽ تنھن  نآه  ميمبر به اج D ميمبر سڀ  جا A  سيٽ

A  ماتحت سيٽ آهي سيٽD  جو AD 

 آهي  ''نشاني  جي سيٽ ماتحت 
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 ( سرگرمي  زباني )   ٽي س ماتحت   واجب  غير ۽  واجب )الف(:   5 سرگرمي 

 تعلق  جو  سيٽن 
 رن جو پاڻ ۾ تعلق  ميمب  ي ج  B ۽   Aسيٽ    1-
(i) سيٽ B سيٽ   ميمبر  سڀ جاA سيٽ ڪريتنھن هنآ پڻ ميمبر  اج B سيٽ ماتحت  

  .وج B سيٽ آهي سيٽ بالاA جو ۽ سيٽ    Aآهي سيٽ 
(ii) سيٽ  ڇاA سيٽ ۽ B آهن؟ سيٽ برابر AB ( نه) 

(iii) سيٽ ڪري ان B سيٽ A آهي  سيٽ  ماتحت وج  .BA  
 :تعلق پاڻ ۾  ن جو  ميمبر  جي  C  سيٽ  ۽  B  سيٽ  2-
(i) سيٽ B سيٽ  ميمبر  سڀ جا C سيٽ ڪري ان آهن پڻ ميمبر  جا B ماتحت  واجب 

 جو  C سيٽ آهي سيٽ
(ii) سيٽ ڇا B سيٽ ۽ C آهن؟ سيٽ برابر ) B = C ها( 

(iii) سيٽ ڪري ان B سيٽ  C آهي سيٽ واجب ماتحت جو  BC 
 : تعلق پاڻ ۾   جو  سيٽن وسيلي  ن  علامت    - 3

(i) جيڪڏهن A={a,b} ۽  B={b}   ته سيٽ هجيB سيٽ جو A ٻڌايو تعلق سان.   
(ii) B={4,5} ۽ A={1,4,5,6}   هجي ته سيٽ B جو سيٽ A سان تعلق ٻڌايو. 

(iii) A = {a, b, c}, B = {a, b, c}  سيٽ هجي تهA  ۽ سيٽB   ؟ سيٽ آهن تڪهڙا ماتح   
(iv) Q={x,y,z}. ،P={x,y,z} ن ته هجP ۽ Q   ڪهڙا ماتحت سيٽ آهن؟ 
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 سيٽ سگھ   :يونٽ حصو

 اچو ته ماتحت سيٽ لکون:    (a) :6سرگرمي 
 1:نمبر مثال 

 A = {1, 2} 

     = {1}, {2}, {1, 2}, { }     
 آهي ويندو  سڏيو  سيٽ سگھ  جو A سيٽ جو ٽنيس ماتحت  سڀني انهن

  = {{1}, {2}, {1, 2}, { }} P(A)  

ڪنهن سيٽ جي سڀني ماتحت سيٽن تي مشتمل سيٽ هوندو آهي جنهن     :سيٽ  سگھ 
 سان ظاهر ڪبو آهي Pکي 

 : 2مثال نمبر
 B = {a, b, c} 

 P(B) = {{a}, {b}, {c}, {a, b}, {a, c}, {b, c}, {a, b, c}, { }} 

 3مشق نمبر 
 يو ڪر  حل 

P(A) =  A = {3, 4} (i)  

P(T) =  T = {a, b, c} (ii)  

P(B) =  B = {1} (iii)  

P(N) =  N = {N, O, R} (iv)  

P(X) =  
X = {

a
b ,

b
e} (v)  

P(R) =  R = {100, 101} (vi)  
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 ڪرڻ تصديق جي قانون  جي مارگن ڊي :   چوٿون حصو

 .سينورجائيندا کي سيٽ ڪامپليمينٽ  ۽ سيٽ ڪائناتي اسان
 : Universal Setسيٽ  ڪائناتي 

معاملن سان تعلق رکندڙ سڀئي رڪن موجود  اهڙو سيٽ جنهن ۾ بحث هيٺ آيل  
 .هجن
 سڀني سيٽ ڪائناتي ته ا،پي  ڪريون غور تي عددن قدرتي اسان جيڪڏهن :طور مثال

 آھي. هوندو سيٽ جو عددن قدرتي
 ڪارون سڀئي ۾ سيٽ ڪائناتي پوءِ ته ٿا ڪريون غور  تي ڪارن  اسان جيڪڏهن

 .هونديون شامل
 -آهيڪبو  ظاھر  انس U کي  سيٽ ڪائناتي

 
 :ن جو ڪامپليمينٽ سيٽ

کي  U-A جو ماتحت سيٽ هجي ته سيٽ ان A ۽ آهي سيٽ ڪائناتي هڪ  U جيڪڏهن
 -سڏيو ويندو  ’A سيٽ ڪامپليمينٽ وج A سيٽ
 1:نمبر مثال 

 هجي ته   U = {1, 2, 3, 4} ۽ A = {1, 2} جيڪڏھن 

  A = U – A = {1, 2, 3, 4} – {1, 2} 

  A = {3,4} جواب :  

 : 2مثال نمبر  
 هجي ته  U = {a, b, c, 5, 6} ۽ B = {a, b, 5} جيڪڏھن 

  B = U – B = {a, b, c, 5, 6} – {a, b, 5} 

  B = {c, 6} :جواب 

  = AB(AB) (i) ڊي مارگن جو قانون: 

  (ii) (AB) = AB 

 

 : 1مثال نمبر  
 مارگن ڊي جي ته  ه   U = {1, 2, 3, 4} ۽ B = {2, 3, 4} ،A = {1, 2, 3} جيڪڏھن  

 ڪريو  تصديق جي قانون  جي
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  = AB  (ii) (AB) = AB(AB) (i)  ڊي مارگن جو قانون:

(i) (AB) = AB 

 L.H.S.      (AB) = U – {1, 2, 3}  {2, 3, 4} 

    = U – {1, 2, 3, 4} 

    = {  } 

 R.H.S.       A = U – A 

    = {1, 2, 3, 4}– {1,2,3} 

    = {4} 

   B = U – B 

    = {1, 2, 3, 4}– {2,3,4} 

    = {1} 

  AB = {  }  {1} 

    = { } 

        L.H.S. = R.H.S.  ثابت ٿيو ته 
(ii) (AB) = AB 

 L.H.S.      (AB)=∪ −(A ∩ B) 

   AB = {1, 2, 3}  {2, 3, 4} = {2, 3} 

         (AB) = U – (AB) = {1, 2, 3, 4} – {2, 3} 

    = {1, 4} 

 R.H.S.      AB 

       A = U – A = {1, 2, 3, 4} – {1, 2, 3} 

       A = {4} 

       B = U – B = {1, 2, 3, 4} – {2, 3, 4} 

       B = {1} 

         AB = {4}  {1} 

         AB = {1, 4} 

   L.H.S. = R.H.S.  ثابت ٿيو ته 
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 4مشق نمبر 
 .ڪريو  تصديق  جي قانونن  جي  مارگن  ڊي 

(i) (AB) = AB  (ii) (AB) = AB 

1. U = {1, 2, 3, 4, 5, 6}, A = {2, 3, 4, 5}, B = {3, 4, 5} 

2. U = {a, b, c, d, e}, A = {a, b, c}, B = {a, b, c, d} 

3. U = {–3, –2, –1, 0, +1, +2, +3}, A = {+1, +2, +3}, B = {–1, –2, –3} 
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 حقيقي عدد 2   يونٽ 
 عدد  ناطق  غير  ۽  ناطق    I :حصو 

 :ناطق عدد 
𝑝  اهڙا عدد جيڪي 

𝑞
عدد  حقيقي   q ۽  pجيڪڏهن )جي صورت ۾ لکي سگھجن  

سان ظاهر   Qانهن کي ناطق عدد چئبو آهي ناطق عددن کي   (هجي   0 q آهن ۽
 - ڪبو آهي

(i) اهي مثبت ۽ منفي ٿي سگھن ٿا. 
(ii) پڻ اهي ته ڇاڪاڻ  آهن ناطق عدد به  عدد حقيقي  𝑝

𝑞
 لکيجي صورت ۾  

   ٿا سگهجن
 کي انهن اسان ته اڪاڻڇ .آهنناطق عدد  پڻ 125,1.2,13.04ڏهائي اڻپور  طور  مثال

 .ٿا سگهون لکي پڻ ريت هيٺين 

125 = 
125

1
 , 1.2 = 

12

10
 , 13.04 = 

1304

100
 

 کي به  0.123 طرح ساڳي
𝑝

𝑞
 يعني    -ٿو سگهجي لکي صورت  جي   

0.123 = 
0123

1000
 = 

123

1000
 

 :غير ناطق عدد 
𝑝  اهڙا عدد جيڪي 

𝑞
انهن جو نتيجو هڪ ختم   ۽جي صورت ۾ نه لکي سگھجن  

انهن کي غير ناطق عدد   نه اچي تهٿيندڙ ڏهائي اڻپوريا ورجندڙ ڏهائي اڻپور  
 - سان ظاهر ڪبو آهي Qغير ناطق عددن کي  -چئبو آهي

 لتقمسنسبت  ۾ وچ  جي گهيريگول جي  ۽ قطر جي گول هڪ :  طور  مثال
  …0.333 طرح ساڳي. آهي عدد ناطق غير  هڪ اهو تنهنڪريي. ٿ رهي

 .آهن ناطق عدد به غير  …0.111۽
(i) 1.73 جهڙوڪ   ورجندڙ ڏهائي اڻپور  ،ٿيندڙ اڻپور ۽نه ؛ ختم  طور  مثال 
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𝑝  کي انهن  ته ڇاڪاڻ 

𝑞
 1.7320508  ناهي ممڪن کڻ ل ۾ شڪل  جي    

(ii) آهن  عدد ناطق غير اهي سگهجي، لهي نه  چورس مڪملجو جن  انگ  اهي. 
 حاصل چورس پورو جو عدد ناطق ته جڏهن .وغيره   2√،3√،5√  طور، مثال
  9√،125√  طور  مثال ٿو، سگهجي ڪري

 

 :ورجندڙ   / ندڙ ٿي  ختم  1:ي سرگرم 
 .ڪريو غور تي مثالن ڏنل هيٺ

 :1نمبر مثال 
3
 .ڪريو تبديل ۾ کي ڏهائي اڻپور   5

0.6  

30 5 

30  

 0  
 

      = 
3

5
 جواب 0.6 = 

 .آهي ناطق عدد هڪ ۽  آهي ختم ٿيندڙ ڏهائي اڻپور  هڪ اهو

  2:نمبر مثال 
10
 .ڪريو تبديل ۾ کي ڏهائي اڻپور   9

1.111…  

10 9 

–9  

  10 

  –9 

 

    10 

    –9 

 

      10 

      –9 

 

        1  
 

      = 
10

9
 جواب …1.111 = 

 .آهي ورجندڙ ڏهائي اڻپور  ۽ ندڙٿي ختم نه هڪ اهو
ختم   هڪ اهو ته ٿا سگھون معلوم ڪري حل  ڏهائي اڻپور کي به ڪنهن اسان

 .آهي عدد ٿيندڙ ڏهائي اڻپور يا ورجندڙ ڏهائي اڻپور يا ناطق
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 عدد   حقيقي      II :حصو 

 :حقيقي عدد 
 کي(Union)  جو ميلاپ    Q  سيٽ جو  ناطق عددن غير  ۽ Q سيٽ جو  ناطق عددن

 سان ظاهر ڪبو آهي Rکي نا .آهي  ويندو سڏيو سيٽ  جو عددن حقيقي

R = QQ 

= {x | x  Q v x  Q} 

 حقيقي عدد سڀئي .ٿو سگهجي ڪري ظاهر  تيانگي ليڪ  يک عددن حقيقي
 .آهن سيٽ ماتحت جا  عددن

N  W  Z  Q  R 

 1مشق نمبر  
 .ڪريو نه ورجندڙ ڏهائي اڻپور معلوم   ۽  ختم ٿيندڙ)الف(:    2سرگرمي 

(i) 

–4

5
   (ii) 

1

7
   (iii) 

1

11
 

(iv) 

1

2
   (v) –

2

9
   (vi) 2 (vii) 4 

 .لڳايو   نشان   جو  (✓) ۽  وسڃاڻ )ب(:    2 سرگرمي 

 عدد  ناطق عدد  ناطق عدد غير

نمبر  
 شمار 

  

1

2
 1 

  

−3

5
 2 

  2 3 

  

−3

7
 4 

  √25 5 

  4.755 6 

  √9 7 

  0.333 8 
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  √3 9 

  √7 10 

  √64 11 

  

1

7
 12 

  √25 13 

 

 ٻيو مول   ن: ٽيو حصو 

 کي عدد ٿيندڙ  حاصل  تي ڪرڻ ضرب  سان پاڻ  کي عدد هڪ ته آهي  پڙهيو اسان
 طور  مثال .آهي چئبو ٻيومول جو چورس کي نمبر ان ۽ آهي چئبو عدد   چورس

5  5 = 25 

 .آهي ويندو سڏيو ٻيومول چورس وج ان  5  ۽ آهي عدد  چورس هڪ  25  هتي
  25 5 = ويو  لکيو طرح  هن نشانين ۾

 .آهي ويندو ڪيو معلوم سان طريقن ٻن کي چورس
(i) واري طريقي سان ونڊ 

(ii) ن سانطريق يج مفرد جزن 
(i) 

 : ونڊ جو طريقو   

 ھوندو آھي ٻيومول معلوم ڪرڻ  جو  عدد جنهن  ۾ طريقي هن
  طور  مثال .باڪ شروع ٺاهڻ  اجوڙ کان پاسي ساڄيان جي 

 2̂ 04̅̅̅̅  49̅̅̅̅       2̂ , 04̅̅̅̅   , 49̅̅̅̅
 

 
 وڃجيي اچ ويجهو جي ان جيئن  ته وب پڙه کوڙو ته آهي هڪ  عدد جيڪڏهن. 

 کي جنهن و بمعلوم ڪ عدد هڪ ۽ وب ٺاه جوڙو هڪ ته  آهن عدد ٻه جيڪڏهن
عدد حاصل   گهٽ کان ان برابر يا جي  عدد  ونڊجندڙ سان ڪرڻ پاڻ سان ضرب 

 و ج ونڊ طرح  اهڙيء .ويندو ٿي بند عمل  ۽  ڪريو عمل وج  ڪٽ پوءِ ٿيندو.  
 .يو ڪر مڪمل عمل
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 ؛  طور  مثال آهن عدد ٽي جيڪڏهن
–––
252  ان .و ب پڙه پهرين عدد تي کوڙو  پوءِ ته 

 جيڪو ،رکو کان پاسي ساڄي جي انگ بچيل  جوڙو باقي يوڪٽ ڪر پوءِ کان
 .يو ڪر مڪمل کي عمل  و ج ونڊ  طرح  اهڙيء .ٿو  ٺاهي عدد نئون 

 : ڏسو مثال هيٺيان

 : 3  سرگرمي 

 :طريقو  جو تقسيم 
 و ٻيو مول لهو ج 64 :1نمبر  مثال 

8  

 64 8 

-64  

 0  

 

 جواب 8 = 64 =      

 

 و ٻيو مول لهو ج 225 :2نمبر  مثال 
15  

 2
–––

25 1 

-1  

 125 25 

-125  

   0  
 

 جواب 15 = 225 =      

(ii)   جزن ذريعي ٻيو مول لهو مفرد: 
 و ٻيو مول لهو ج 144 :1نمبر  مثال 

144 2 

72 2 

36 2 

18 2 

9 3 

3 3 

0  
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 .جزن جي ضرب اپتن جا جوڙا ٺاهيو
      = 2  2   2  2   3  3  

      = 2  2  3 

      = 12 

 جواب 12 = 144 =      

 :2نمبر  مثال 
81
 و ٻيو مول لهو ج 64

 انس  ڇيد 
64 2  81 3 

32 2  27 3 

16 2  9 3 

8 2  3 3 

4 2  0  

2 2    

0     

 .جزن جي ضرب اپتن جا جوڙا ٺاهيو
   = 3  3   3  3  ; = 2  2   2  2   2  2  

   = 3  3  ; = 2  2  2 

   = 9   ; = 8 

     = 
81

64
 = 

9

8
 جواب  

 و ٻيو مول لهو ج 0.64 :3نمبر  مثال 

  

64

100
0.64 =  

 .ٻيومول لهو الڳ  جو الڳ انس ۽ ڇيد  ھاڻي 
100 2  64 2 

50 2  32 2 

25 5  16 2 

5 5  8 2 

0   4 2 

   2 2 

   0  
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 .جزن جي ضرب اپتن جا جوڙا ٺاهيو
   = 2  2   2  2   2  2  ; = 2  2   5  5  

   = 2  2  2    ; = 2  5 

   = 8     ; = 10 

   = 64     ; = 100 

   = 8     ; = 10 

     0.8 = 
4

5
 = 

8

10
 جواب   

 و ٻيو مول لهو ج 0.09 :4نمبر مثال 

  

9

100
0.09 =  

 .ٻيومول لهو الڳ  جو الڳ انس ۽ ڇيد  ھاڻي
100 2  9 3 

50 2  3 3 

25 5  0  

5 5    

0     

 .جزن جي ضرب اپتن جا جوڙا ٺاهيو
    = 3  3  ; = 2  2   5  5  

    = 3  ; = 2  5 

    = 3  ; = 10 

    = 9  ; = 100 

    = 3  ; = 10 

      0.3 = 
3

10
 جواب  
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 2مشق نمبر 
 : 4  مي سرگر 
 .لھو  چورس مڪمل  ين جو ھيٺ  1 :سوال 

(i) 10  (ii) 12  (iii) 16  (iv) 33 

 .ونڊ ذريعي  لھو، ٻيومول   :2سوال 
(i) 81  (ii) 1025  (iii) 1600  (iv) 961 

(v) 

64

121
  (vi) 

169

289
  (vii) 1 

25

144
  (viii) 

144

225
 

(ix) 7.84  (x) 30.25  (xi) 5.29  (xii) 10.21 

 

 : 5 مي سرگر 

 .آهن  نه  چورس  مڪمل جيڪي وٻيو مول معلوم ڪرڻ ج اھڙن عددن 
 .آهن  نه  چورس مڪمل  جيڪي ٿا سگهون  يهل پڻ ٻيومول  جو عددن انهن اسان
تائين ٻڙين جي   گھربل ڏهائي درجي اسان .وغيره   2,3,7,17طور مثال

 ڏنل  هيٺ .  ٻيومول لهنداسين سان طريقي جي ونڊ  ۽ جوڙن جو واڌارو ڪنداسين 
 .ڏسو مثال

 
 ڏهائيء جي ٻن درجن تائين ٻيومول لهو؛  جو     2 1 :نمبر مثال 

1.41  

2.0000 1 

-1 1 

100 24 

–96 4 

    400 281 

  –281 1 

      19 282 

  2 1.41 = ،تنھنڪري
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 جو ڏهائيءَ جي ٻن درجن تائين ٻيومول لهو؛       30.2 :2نمبر مثال 
5.499  

30.200000 5 

-25 5 

  520 104 

–416 4 

  10400 1049 

  –9441 9 

      95900 10589 

    –95301 9 

          599 10589 

  30.2  =5.499، تنھنڪري

 مسئلا  حسابي   ي مول تي مشتمل ئ ٻ  ۾  زندگي  حقيقي 
 ٻوٽا  ايترا ۾  قطار هر .ويا لڳايا  ٻوٽا جا انبن  121 ۾ اڱڻ جي اسڪول :1نمبر مثال 

 .يون قطارون آهن ته هر قطار ۾ ٻوٽن جو تعداد لهوجيتر آهن
11  

121 1 

-1 1 

 21 21 

-21 1 

 .آهن قطارون 11 مجموعي تنهنڪري،
 

 جي انچورس ميٽر آهي ته  225 ايراضي جي  زمين واري شڪل چورس 2 :نمبر مثال 
 ٿيندي؟  ڇا  ماپ هر پاسي جي

15  

225 1 

-1 1 

 125 25 

–125 5 

0 30 

 يٿيند ميٽر 15 ماپ جي  هر پاسي ڪري، ان
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 هر قطار ۾ ايترا .ڪئي شرڪت  شاگردن 625 ۾ اسيمبلي اسڪول هڪ 3 :نمبر مثال 
 .لهو تعداد جو نقطار ون هيون تهقطار ئا جيتريونه  شاگرد

25  

   625 2 

– 4 2 

   225 45 

– 225 5 

 
 آهن  شاگرد 25 ۾ قطار  هر تنهنڪري،

 ويا ڏيکاريا رانديڪا هيون جيترا قطارون  يتريونا ۾ نمائش  هڪ 4 :نمبر مثال 
 قطارون ڪيتريون ن جونا هجي ته 1089 تعداد جو رانديڪن جيڪڏهن

 آهن؟ 
33  

   1089 3 

– 9 3 

   189 63 

 –189 3 

0 66 

 .آهن قطارون 33  مجموعي ڪري، تنهن

 3مشق نمبر 
 6 :سرگرمي 

 .لھو  تائين درجن   ٻنوٻيومول ڏهائي جي  ج ھيٺين     1 :سوال 
(i) 5  (ii) 13  (iii) 180  (iv) 2.5 

(v) 44.7  (vi) 600.69 

 جو گهرن  جيڪڏهن  .آهن  گهر  ا اوتر  گهٽيون جيتريون  ۾  پاڙي ڪنهن  2 :سوال 
 هونديون؟  قطارون  ڪيتريون  ه گھرن جونت  آهي،     81  تعداد  ڪل

  100  ته   وڃي  ڪيو  ضرب  سان  پاڻ جيڪڏهن  کي  جنهن آهي  انگ  ڪهڙو  اهو  3 :سوال 
 .آهي  ويندو  ڪيو حاصل 

 هڪ سڀني  انهن  هئا،  ماڻهو به  جيترا .ڪيو  گڏ  فنڊ لاء خيرات  تنظيم هڪ 4 :سوال 
 ته  ٻڌايو ته  ويا  ڪيا گڏ  رپيا   3364  رقم  مجموعي  جيڪڏهن .ڏني  رقم  ئي 
 ڏنو؟  حصو  ڪيترو  شخص هڪ هر
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 جيڪڏهن قطارون  جيتريون  ن هآ لڳل    چارٽ ا ئياوتر  ۾  آڊيٽوريم هڪ 5 :سوال 
 ڪيتريون  ه انھن جون ت  ٻڌايو ته  نلڳل هج چارٽ    1089  طور   مجموعي 
 آهن؟  قطارون

  ٽائل يون ڪيتر  پاسي  هر آھن ته  للڳ  ٽائل  121  ڪل  ۾  ڪمري  چورس  هڪ 6 :سوال 
 ؟ لڳل هيون

 ماپ جي  هر طرف  ته چورس ميٽر آهي    1849  ايراضي  جي  ميدان  چورس 7 :سوال 
 هوندي؟  ڪيتري 

 

 

 روٽ  ڪعب  ۽  ڪعب     IV :حصو 

 ٽي کي پاڻ انگ ته مطلب جو انٿو ڏيکاري ۾ قوت جي 3 جيڪو آهي عدد هڪ ڪعب
 ڏئي ٿو  ضرب ڀيرا

2  2  2 = 23 = 8 

 ڪعب 8 تنهنڪري .آهي روٽ ي ان جو  ڪعب ان جو  2 ته جڏهن آهي  نمبر ڪعبيهڪ  8
. وبلک تي طور يج علامت کي ان آهي 2 بنياد جي √8

 آهي3
 

 .ڏسو مثال هيٺيان
   '1' ،ڪري تنهن  آهي  '1' روٽ ڪعب  جو '1'يعني    1  1 1 = 31 1 = : 1مثال نمبر  

 آهي  '1'بنياد  و ج ڪعب 

27√  آهي '3' بنياد وج  جوڪعب '3  3   '27 3 = 33 27 = : 2مثال نمبر  
3

 

125√    آهي '5' بنياد جو  ڪعب '5  5  '125 5 = 35 125 = : 3مثال نمبر  
3

 

 ڪرڻ ضرب  ڀيرا  ٽي ۾  پاڻ کي عدد  پوري جيڪو آھي  هڪ عدد  اھو :ڪعب  مڪمل
 ٿو  ٿئي حاصل سان

 : 7  مي سرگر 
 )7  = 7  3)7 343 = 7 : 1مثال نمبر  

 )10  = 10  3)10 1000 = 10 : 2مثال نمبر  

 ) 1.2  1.2=  3)1.2 1.2  =1.808 : 3مثال نمبر  
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 جومڪمل  1.2آهي     ,1000ڪعب  مڪمل جو  10آهي   ,343ڪعب مڪمل جو   7تنهنڪري،  
 آهي.   ,1.728ڪعب 

 4مشق نمبر 
 : 8 مي سرگر 

 .لکو  ۾ خانن  الڳ الڳ کي ڪعب  ۽   روٽ  ڪعب  1 :سوال 
عب ڪ  ڪعب روٽ  مثال  نمبر   

i  

3  3  3 = 33 = 27   

ii  4  4  4 = 43 = 64   

iii  6  6  6 = 63 = 216   

iv  9  9  9 = 93 = 729   

v  10  10  10 = 103 = 1000   

 

 .لکو  ۾ خاني   خالي  ۽  وه ل    ڪعب  عددن جو   ڏنل هيٺ 2 :سوال 
 ڪعب روٽ  عدد  نمبر 

i  

5  

ii  7  

iii  11  

iv  12  

v  14  

 

 .لکو ۾ خاني   خالي  ۽ وه ل  روٽ ڪعب  عددن جو   ڏنل هيٺ 3 :سوال 
 ڪعب روٽ  نمبر  نمبر 

i  

64  

ii  81  

iii  341  

iv  512  

v  0.5  
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 .ڪريو  الڳ  چورس  ۽  ڪعب  ين مانهيٺ  4 :سوال 
 چورس  عب ڪ  نمبر  نمبر 

i  
8   

ii  27   

iii  64   

iv  25   

v  625   
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 نظام ديعد 3   يونٽ 
 جي وصف   سرشتن تي مشتمل عددي  بنياد    10  ۽   8،  5،  2حصو پھريون:  

 آگاهي(  کان  نظام ڏهائي ) ڳالهه ٻولهه     :1سرگرمي 
 شاگردن سڀني .ڪهڙا عدد استعمال ڪندا آهيون  لاءِ رکڻحساب ڪتاب   اسان 1-

انگ   واحدعدد  ڪيترا مان عددن انهن  ته پڇندو استاد ڏسي، کي جوابن  جي
 آهن؟  ٻڌل تي

 .ڪندا آهيون  استعمال  عدد ڏنل ھيٺ لاءِ ڳڻپ اسان !شاباش  2-
0,1,2,3,4,5,6,7,8,9 

 ( ڏهه )             ( يوڳڻ )  آهن؟ ڪيترا اهي 3 -
 ؟ ته اسان ڇا ڪنداسين  هجن ڻيونلک شيون 10 کياسان جيڪڏهن 4-

 . وندٺه (هڏه 10) عدد سان ملائڻ '0' ۽ '1' 
 )نه(    آهي؟ الڳ عدد هڪ ڏهه  10 ڇا 5-

يون  ٺاه '10' نشان  جو ڏهه سان ملائڻکي  '0' ۽ '1'انهن ئي عددن مان ٻه عدد  اسان 
 -ٿا
  تي ڏهن بنياد جو ان ته ڇاڪاڻ آهيون چوندا  نظام ڏهائي اسين کي سرشتي هن 6-

 ۾ ان آهي 10(  سگھ)  بنياد جو ان ،هن ۾ ڏهه انگ آهن .آهي هوندو مشتمل
 .سان ڪري سگھجي ٿي ءآساني  ونڊ ضرب،

 -سگھ تي مشتمل آهي جي  10عدد هر  ۾ نظام  هن 
 :ڪنداسين بيان   decimal power ڏهائي سگھ ۾ کي اسان  12 :طور مثال 
 01 1 = جيئن  2 + 10 = 12    

   
010 + 2  1= 10

   

 ٿا سگھون ڪري بيان ۾ decimal base  ڏهائي بنياد   کي  2546 طرح ساڳي :مثال 
بنياد   ته  تنهن 10 جيئن  نڊ  وسان     10کي ان ڪري  آهي 

 رکو  جاري کي عمل ھن .لکو اناڳي پاڇي  ۽  ڪريو
 . وڃي ٿي ننڍو تعداد جو  ونڊجندڙ  جيستائين 

 2546 10 

 254 – 6 10 

 25 – 4 10 

 2 – 5  

 ، ڪري تنهن
010 + 6  110 + 4  210 + 5  310 2546 = 2  
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 1مشق نمبر 
 .ڪريو  ظاهر ۾  بنياد  ڏهائي   :1سوال 

(i) 25  (ii) 149  (iii) 650  (iv) 1000 

(v) 9576  (vi) 98079 

 جهڙن ڊوڙ خلائي ۽  استعمال  جو سيٽلائيٽ ڪمپيوٽر، طاقت، ايٽمي ۾ ترقيء جي دنيا
 هر  .آهي دور  جو  ٽيڪنالاجي ۽  سائنس  دور جو اڄ  .آهي حاصل  اهميت  کي معاملن  اهم
 جي ايجادن سائنسي .آهي  ضرورت جي ڪرڻ  سان طريقي بهتر ن ذريعيمشين  ڪم 
جا ڪم   ڀلائي انساني ۽ ڪرڻ حاصل معلومات کي اسان جو آهي تيز  ايتري رفتار
 .ٿي پڻ پوي ضرورت  جي ٻين عددي نظامن  علاوه کان عددي نظام هڪ  لاءِ ڪرڻ
 .حاصل ڪريون  ڄاڻ بابت  امنظعددي ن جي بنيادن ٻين    !ته اچو

 
(i)  سرشتو عددي   وارو   بنيادن  ٻن: 
 :سسٽم بائنري  يا نظام  وارو  ٻه بنياد ( الف ) 
  '1'  ۽  '0'ا  ٿ ٿين استعمال عدد  ٻه  ان ۾ ڪريهجڻ   هٻ بنياد يعني آهي، ٻه بنيادجو نظام نه

 تعداد جو  ۾ڏهن (decimal system) ڙي ريت ڏهائي نظام  جه آهي  '1'جو وڏو عدد   نظام  هن
وڙ ڪبا  ج  1۽  1   سان طريقي ساڳئيحاصل ٿين ٿا    10جوڙ ڪري    ”1“ ۾  9رڻ لاءِ  ڪ  ظاهر
 علامتٻه بنياد ۾    کي ان .ٿو يجپڙههڪ ٻڙي   ۽ ٿو يجلک  10کي  نا .ٿو ٺهي ٻه ته  

 .ٿو يجلک102  تي طور
 :( نظام  خمسي )   پنج بنياد  ( ب ) 

 4 ،3 ،2 ،1 ،0     عدد  5 هن نظام ۾ هجڻ ڪري    5يعني بنياد  . آهي   5  بنياد جو  نظام  هن
 .آهن ويندا  ڪيا  استعمال

 ساڳيء  '10'  سان ڻملائ  '1'  ۽  '0'   لاءِ ڪرڻ ظاهر يک تعداد   جي   10ائي نظام ۾ڏه جيئن
ي  ک پنجن  '10'  سان ڻملائ   '1'  ۽  '0'  ،  ملندا پنج جوڙ ڪرڻ سان  ۾ هڪ  چار  سان  طرح،

 .ظاهر ڪبو آهي سان   105   يک 5 ۾پنج بنياد   ظاهر ڪن ٿا.
 :اٺ بنياد  ( ج ) 

 ،2 ، 1 ، 0     عدد اٺ هن نظام ۾ يعني بنياد اٺ هجڻ ڪري  . آهي اٺ   8  بنياد جو نظام هن
 .آهن ويندا ڪيا استعمال 7، 6، 5، 3،4
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 ساڳيء  '10'  سان ڻملائ  '1'  ۽  '0'   لاءِ ڪرڻ ظاهر يک تعداد   جي   10ائي نظام ۾ڏه جيئن
ي ظاهر  ک  اٺ  '10'  سان  ڻملائ   '1'  ۽   '0'  ،  ملندا اٺ جوڙ ڪرڻ سان ست ۾ هڪ  سان طرح،

 .ظاهر ڪبو آهي   108  يک 8 ۾بنياد  8 ڪن ٿا. 

(ii)  ڪرڻ  تبديل  ڏهائي نظام مان ٻين عددي نظامن ۾  کي  انگن: 
 :ڪرڻ  تبديل  ڏهائي عددن کي ٻه بنياد ۾ ( الف ) 

 .کي ٻه نياد ۾ لکو 11 1 :نمبر مثال 
 .آهيون ڪندا  عمل وارو ونڊ لاء ان اسان :حل 

 سان ونڊ ڪبو  2 بار بارکي  11 
   بچي.1جيستائين پاڇي  رکو جاري عملاهو 

 1111 = 211 تنهنڪري،

 11  

   

 11 2 

 5 – 1 2 

 2 – 1 2 

 1 – 1  

   

 .کي ٻه نياد ۾ لکو 205 2 :نمبر مثال 
 2 205   حل: 

 102 – 1 2 

 51 – 0 2 

 45 – 1 2 

 22 – 1 2 

 11 – 0 2 

 5 – 1 2 

 2 – 1 2 

 1 – 0  

 10110110 = 21205 تنهنڪري،

 :ڪرڻ  تبديل  بنياد ۾   پنجڏهائي عددن کي   )ب( 

 .نياد ۾ لکوب پنجکي  697 1 :نمبر مثال 
 5 697   حل: 

 139 – 2 5 

 27 – 4 5 

 5 – 2  

 10697  =55242 تنهنڪري،
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 .نياد ۾ لکوب پنجکي  4085 2 :نمبر مثال 
  :حل 

 4085 5 

 817 – 0 5 

 163 – 2 5 

 32 – 3 5 

 6 – 2 5 

 1 – 1  

 104085 123 =502 تنهنڪري،

 )  ڪرڻ  تبديل  بنياد ۾   اٺ ڏهائي عددن کي   )ج

 يو ڪر  تبديل  بنياد ۾   اٺ کي      968 :1 نمبر مثال 

 8 968   حل: 

 121 – 0 8 

 15 – 1 8 

 1 – 7  

 10968 1710 =8 تنهنڪري،

 يو ڪر  تبديل  بنياد ۾   اٺ کي    101979 : 2نمبر مثال 

 8 1979   حل: 

 247 – 3 8 

 30 – 7 8 

 3 – 6  

 101979 3637 =8 تنهنڪري،

 2مشق نمبر 
 .کي ٻه بنياد، پنج بنياد ۽ اٺ بنياد ۾ تبديل ڪري لکو   هيٺين 

نظام  ڏهائي   اٺ بنياد  پنج بنياد  ٻه بنياد  

12 
 

  

50    

89    

109    

150    
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 (iii)  ڪرڻ  تبديل  ۾ ڏهائي نظام  مان  عددي نظامن  ٻين: 
 :ڻ ٻه بنياد مان ڏهائي نظام ۾ تبديل ڪر  ( الف ) 

 :ٻه بنياد مان ڏهائي نظام ۾ تبديل ڪريو  :1 نمبر  مثال 
(i) 211  (ii) 2101  (iii) 2101001 

(i)  112 = 1  10
2

1
 + 1  10

2

0
  = 1  21 + 1  20   :حل 

   = 2 + 1   = 3 

(ii)  1012 = 1  10
2

2
 + 0  10

2

1
 + 1  10

2

0
 

   = 1  22 + 0  21 + 1  20 

   = 1  4 + 0  1 + 1  1  = 4 + 0 + 1 = 5 

(iii)  1010102 = 1  10
2

5
 + 0  10

2

4
 + 1  10

2

3
 + 0  10

2

2
 + 1  10

2

1
 + 0  10

2

0
 

   = 1  25 + 0  24 + 1  23 + 0  22 + 1  21 + 0  20 

   = 1  32 + 0  16 + 1  8 + 0  4 + 1  2 + 0  1 

   = 32 + 0 + 8 + 0 + 2 + 0  = 32 + 8 + 2  = 42 

 :ڻ بنياد مان ڏهائي نظام ۾ تبديل ڪر   پنج  )ب( 

 بنياد مان ڏهائي نظام ۾ تبديل ڪريو   پنج  1 :نمبر مثال 
(i) 435  (ii) 14305  (iii) 304145 

(i)  435 = 4  52 + 3  50       :حل 
   = 4  5 + 3  1   = 20 + 3 

  435 = 23 

(ii)  14305 = 1  53 + 4  52 + 3  51 + 0  50 

   = 1  125 + 4  25 + 3  5 + 0  1 

   = 125 + 100 + 15 + 0 

  14305 = 240 

(iii)  304145 = 3  54 + 0  53 + 4  52 + 1  51 + 4  50 

   = 3  625 + 0  125 + 4  25 + 1  5 + 4  1 

   = 1875 + 0 + 100 + 5 + 4 

  304145 = 1984 
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 ڻ بنياد مان ڏهائي نظام ۾ تبديل ڪر   اٺ  )ج( 

 بنياد مان ڏهائي نظام ۾ تبديل ڪريو   اٺ  1 :نمبر مثال 
(i) 5058  (ii) 24368  (iii) 715038 

(i)  5058 = 5  82 + 0  81 + 5  80      :حل 
   = 5  64 + 0  8 + 5  1 = 69 + 0 + 5 

  5058 = 74 

(ii)  24368 = 2  83 + 4  82 + 3  81 + 6  80 

   = 2  512 + 4  64 + 3  8 + 6  1 

   = 1024 + 256 + 24 + 6 

  24368 = 1310 

(iii)  715038 = 7  84 + 1  83 + 5  82 + 0  81 + 3  80 

   = 7  6096 + 1  512 + 5  64 + 0  1 + 3  1 

   = 42582 + 512 + 340 + 0 + 3 

  715038 = 53437 

 3مشق نمبر 
 .ڪريو  تبديل ۾  ڏهائي عددن   کي  ٻه بنياد وارن عددن  ڏنل ھيٺ :1سوال 

(i) 10112  (ii) 11112  (iii) 1101012 (iv) 11110102 

 .ڪريو  تبديل  ۾  ڏهائي عددن کي هيٺ ڏنل پنج بنياد وارن عددن    :2سوال 
(i) 325  (ii) 40315  (iii) 340145 (iv) 3344125 

 .ڪريو  تبديل  ۾ هيٺين اٺ بنياد وارن عددن کي ڏهائي عددن    :3سوال 
(i) 268  (ii) 408  (iii) 4308  (iv) 44528 

(iv) 2   جوڙ، ڪٽ ۽ ضرب ڪرڻ بنياد وارن عددن جي   8  ۽   بنياد   5،  بنياد: 
 :ٻه بنياد وارن عددن جي جوڙ  ( الف ) 

 : ٻه بنياد ۾ جوڙ جو عمل 

  02 + 02 = 02 

  02 + 12 = 12 

  12 + 12 = 102 

 ساڳي طرح   112 = 12 + 12 + 12  

  

 ٻه بنياد ۾ جوڙ جي جدول 
+ 0 1 

0 

1 

0 1 

0 10 
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 ڪريو  جوڙ۾  1112  کي 1012 1 :نمبر مثال 
  حل: 

(i)   هڪ ٻئي جي  جوڙ جي عمل وانگر عدد
 ڪريو  جوڙ کان  پاسي ساڄيهيٺان 

2= 10 2+ 1 21 

       

    1 0 1  

    1 1 1 + 

 1 1 0 0  

   

   

 .ويندو رکيو  انمٿ اڳئين عدد جي 1۽  هيٺان جي ان کي 0 تنهنڪري
(ii)  10 = 1 + 0 + 1 هاڻي 

 .ويندو لکيو مٿان جي عدداڳئين  1 ۽  هيٺ عددن جي انهن 0  هتي

(iii)  11 = 1 + 1 + 21 هاڻي 

 .لکنداسين هيٺ عدد ٽئين کي جواب  هن اسان

 21010 1110 +2 1101 +2 : 3مثال نمبر    211110 10101 +2 : 2مثال نمبر  

                      

       1 1 1 1 0         1 0 1 0  

       1 0 1 0 1 +        1 1 1 0  

 1 1 0 0 1 1 2         1 1 0 1 + 

       1 0 1 0 1  

 :ٻه بنياد وارن عددن کي ڪٽ ڪريو  ( ب ) 
 ڪٽ ڪريو. 21011  مان 21101 : 2مثال نمبر   ڪٽ ڪريو. 210 مان  2101 : 1مثال نمبر  

 1 0 12      1 1 0 12  

    1 02 –     1 0 1 12 – 

    1 12         1 1 02  

 21101 – 21011 110 =2تنهنڪري،  2101 – 210 11 =2تنهنڪري،

 :ٻه بنياد ۾ ضرب ڪرڻ  )ج( 
  211 210 ضرب    : 1مثال نمبر  

  1 12 

     1 02 

 ( ضرب  سان  0) 
 0 0 ( ضرب  سان  1)

1 1  

ڪرڻ )  جوڙ 
 2 0 1 1 ( سان 

  211 210 110 =2 تنهنڪري، 

 
 

 ٻه بنياد ۾ ضرب وارو جدول 
0  0 = 0 

0  1 = 0 

1  1 = 1 
 



 

31 
 
 

  21111 2110    ضرب : 2مثال نمبر  

  1 1 1 12 

     1 0 12 

  1 1 1 1 

0 0 0 0  

1 1 1 1   

  1 0 0 1 0 1 12 

  21111 2110 1 =2101100 تنهنڪري،  

 4مشق نمبر 
 .عدد جوڙ ڪريو   ن ٻه بنياد وار      :1سوال 

(i) 112 + 1102    (ii) 10012 + 11102 

(iii) 1112 + 10112   (iv) 10102 + 101112 

 .عدد ڪٽ ڪريو   ن ٻه بنياد وار      :2سوال 
(i) 11012 – 1102   (ii) 10112 – 10112 

(iii) 1101102 – 11012   (iv) 11112 – 10012 

 .عدد ضرب ڪريو   ن ٻه بنياد وار      :3سوال 
(i) 1012  102    (ii) 1112  10112 

(iii) 111012  1012   (iv) 101112  100112 

 ، ڪٽ ۽ ضرب ڪرڻ ڙ پنج بنياد ۾ جو 
 :ڪرڻ   ڙ پنج بنياد ۾ جو  )الف( 

 کي جوڙ ڪريو 52113 ۽ 5123 : 1مثال نمبر  

    

  2 1 1 3  

     1 2 3 + 

  2 2 4 05  

 کي جوڙ ڪريو  533134 ۽  512003 : 2مثال نمبر  

               

    3 3 1 3 4  

    1 2 0 0 3 + 

 1 0 0 1 4 25  

 

 

 

 

 پنج بنياد ۾ جوڙ وارو جدول 

+ 0 1 2 3 4 

0 0 1 2 3 4 

1 1 2 3 4 10 

2 2 3 4 10 11 

3 3 4 10 11 12 

4 4 10 11 12 13 
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 :پنج بنياد ۾ ڪٽ ڪرڻ  )ب( 
 ٽ ڪريوکي ڪ  53423  مان   54032 : 2مثال نمبر   ٽ ڪريوکي ڪ  532 مان  544 : 1مثال نمبر  

  4 45       4 0 3 25  

  3 25 –      3 4 2 35 – 

  1 35       1 0 0 45  

 
 :بنياد وارن عددن جي ضرب ڪرڻ   پنج  ( ج ) 

  5232 534 : 1مثال نمبر  

  2 3 2 

      3 4 

  1 4 3 3 

1 2 0 1  

  1 3 4 4 35 

  5120 54231 : 2مثال نمبر  

  4 2 3 1 

       1 2 0 

  0 0 0 0 

1 3 0 1 2  

4 2 3 1   

  2 2 2 4 3 05 

 
 5مشق نمبر 

 .يو ر ڪ   جوڙ ۾ پنج بنياد      :1سوال 
(i) 4325 + 1345    (ii) 30445 + 10345 

(iii) 435 + 145    (iv) 404335 + 141545 

 .بنياد ۾ ڪٽ ڪريو  پنج    :2سوال 
(i) 2025 – 105    (ii) 12035 – 1345 

(iii) 43215 – 12345   (iv) 34235 – 12345 

 .ڪريو  ضرب ۾  پنج بنياد      :3سوال 
(i) 145  135    (ii) 1435  4315 

(iii) 2435  3345    (iv) 345  435 

  

جي جدول   ضربپنج بنياد ۾    
 0 1 2 3 4 

0 0 0 0 0 0 

1 0 1 2 3 4 

2 0 2 4 11 13 

3 0 3 11 14 22 

4 0 4 13 22 31 
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 اٺ بنياد ۾ عددن جوڙ، ڪٽ ۽ ضرب ڪرڻ   

 :جوڙ  و اٺ بنياد ۾ عددن ج  )الف( 
 8413 166 +8 : 1مثال نمبر  

        

  4 1 38  

     1 68 + 

  6 1 18  

 864 175 +8 : 2مثال نمبر  

     

  1 7 58  

     6 48 + 

  2 6 18  

 
 :اٺ بنياد ۾ ڪٽ ڪريو  )ب( 

 : 3مثال نمبر       : 2مثال نمبر      : 1مثال نمبر  
8245 – 8603   82777 – 83767   87– 815 

  6 0 38     3 7 6 78     1 58  

  2 4 58 –    2 7 7 78 –       78 – 

  3 5 68        7 7 08        68  

 

 :اٺ بنياد ۾ ضرب ڪريو )ج(   
  814 845 : 1مثال نمبر  

  1 4 

   4 5 

 7 4 

6 0  

 6 7 48 

 
  8542 8310 : 2مثال نمبر  

 5 4 28 

   3 1 08 

 0 0 0 0 

5 4 2  

2 0 4 6   

 2 2 2 2 2 08 

 

جدول اٺ بنياد ۾ جوڙ جي    
+ 0 1 2 3 4 5 6 7 

0 0 1 2 3 4 5 6 7 

1 0 2 3 4 5 6 7 10 

2 0 3 4 5 6 7 10 11 

3 0 4 5 6 7 10 11 12 

4 0 5 6 7 10 11 12 13 

5 0 6 7 10 11 12 13 14 

6 0 7 10 11 12 13 14 15 

7 0 10 11 12 13 14 15 16 
 

 جدول  ضرب  ۾  سسٽم  تعداد  جي 8بنياد 

 0 1 2 3 4 5 6 7 

0 0 0 0 0 0 0 0 0 

1 0 1 2 3 4 5 6 7 

2 0 2 4 6 10 12 14 16 

3 0 3 6 11 14 17 22 25 

4 0 4 10 14 20 24 30 34 

5 0 5 12 17 24 31 36 43 

6 0 6 14 22 30 36 44 52 

7 0 7 16 25 34 43 52 61 
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  830456 8031 : 3مثال نمبر  

 3 0 4 5 6 

   3 1 08 

 1 4 0 5 0 

3 0 5 6  

7 3 4   

 1 4 0 2 3 08 

 

 6مشق نمبر 
 .اٺ بنياد ۾ جوڙ ڪريو      :1سوال 

(i) 3468 + 6508    (ii) 50348 + 66638 

(iii) 50038 + 666448   (iv) 602478 + 376528 

 
 .اٺ بنياد ۾ ڪٽ ڪريو     :2سوال 

(i) 538 – 368    (ii) 2008 – 1048 

(iii) 76018 – 67748   (iv) 163738 – 84768 

 
 . ضرب اپت لهو  عددن جي اٺ بنياد     :3سوال 

(i) 568  368    (ii) 1068  1658 

(iii) 34708  5638   (iv) 300768  6358 
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 ضرب  ۽  ڪٽ  ، جوڙ  ي ج  ن عدد جي  بنيادن  مختلف 
 ٻه بنياد ۾ لکو  جواب ۽  ڪريو مختصر 13 + 510 110 +2 : 1مثال نمبر  

 .ٻه بنياد ۾ لکو 2110 ۽ 513 حل: 

  135 = 1  52 + 3  51 + 5  50 

   = 1  25 + 3  5 + 5  1 

   = 25 + 15 + 5 

   = 45 

  1102 = 1  22 + 1  21 + 0  20 

   = 1  4 + 1  2 + 0  1 

   = 4 + 2 + 0 

   = 6 

   10 + 135 + 1102 

   = 10 + 45 + 6 

   = 61 

   

   

   

   

   

   

   

   

   

 61 2 

 30 – 1 2 

 15 – 0 2 

 7 – 1 2 

 3 – 1 2 

 1 – 1  

 11 = 2110161 ڪريو  تبديل  ۾ ٻه بنياد کي  61

 13 + 510 110 +2 111101 =2 ،تنهنڪري

 لکو  ۾  اٺ بنياد جواب  ڪريو ۽ مختصر  125– 5113 – 2110 : 2مثال نمبر  

 .ڪريو تبديل  ۾ ڏهائي نظام 1102 ۽ 1135 پهرين حل: 

  1135 = 1  52 + 1  51 + 3  50
 

   = 1  25 + 1  5 + 3  1 

   = 25 + 5 + 3 

   = 33 

  1102 = 1  22 + 1  21 + 0  20 

   = 1  4 + 1  2 + 0  1 

   = 4 + 2 + 0 

   = 6 

   125 + 1135 + 1102 

   = 125 + 33 + 6 

   = 80 

   

   

   

   

   

   

   

   

   

   

   

 80 8 

 10 – 0 8 

 1 – 2  

   

 80  =8120 بدلايو۾  بنياداٺ  يک 80

 251 1 +531 110 +2  =8120 ،تنهنڪري
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× 10012 :3نمبر  مثال   .کي مختصر ڪريو ۽ جواب پنج بنياد ۾ لکو   1012
 12 0 1 حل: 

  1 0 0 12 

 1 0 0 1 

0 0 0  

1 0 0 1   

 1 0 1 1 0 12 

 .ڪريو تبديل  ۾ ڏهائي نظام  2101101

  1011012 = 1  25 + 0  24 + 1  23 + 1  22 + 1  21 + 1  20
 

   = 1  64 + 0  16 + 1  8 + 1  4 + 0  2 + 1  1 

   = 64 + 0 + 8 + 4 + 0 + 1 

   = 77 

 

 5 77  کو ل ۾ بنياد پنج کي  77 

 15 – 2 5 

 3 – 0  

  2101 21001 302 =5 ،تنهنڪري

 

 7مشق نمبر 
  لکو  ٻه بنياد ۾   جواب ۽  ڪريو  مختصر     :1سوال 

(i) 31 + 135 + 268   (ii) 55 + 215 + 10102 

(iii) 30 + 325 + 1112 

 .لکوپنج بنياد ۾     جواب ۽  ڪريو  ختصر م     :2سوال 
(i) 21 – 215    (ii) 71 – 1215 – 112 

(iii) 1000 – 10018 – 10015 

  لکوٻه بنياد ۽ پنج بنياد ۾   جواب ۽  ڪريو  مختصر     :3سوال 
(i) 32  1145    (ii) 32  1105  1112 

(iii) 95  11015  1018 
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 مالياتي حساب 4   يونٽ 
 تناسب  :I حصو

 :تناسب  ب ڪ مر 
 .آهي چئبو تناسب مرڪب  کي تعلق ۾  وچ جي نسبتن وڌيڪٻن کان  يا ٻن

 .ٿو ٿئي ۾  صورتن ٽن  تناسب مرڪب 
 .آهن تناسب  سڌا ٻئي 1 :صورت  
 .آھي (inverse) تناسب ٻيو ابتو ۽ آھي سڌو تناسب ھڪڙو 2 :صورت  
 .آهن تناسب ابتا  ٻئي 3 :صورت  

 1 :سرگرمي 
 استعمال ۾ ڪرڻ حل  کي مسئلن جي وراثت  ،ڀائيواري مرڪب تناسب  هي

 .ڏسو مثال هيٺيان .آهي ويندو ڪيو
  ماڻهو 80کوٽين ٿا ته  زمين ڪعب فٽ    540  ۾ ڏينهن 5 ماڻهو 60 جيڪڏهن 1 :مثال 

 ؟ اکوٽيند زمين ڪيتري ۾ ڏينهن10
 .آهي سڌو تناسب هي (صورت پهريون) :حل 

 ( سڌو تناسب)   واڌارو  ۾ زمين   واڌارو  ۾  ماڻهن 
 ( سڌو تناسب)   واڌارو ۾ زمين   واڌارو  ۾ ڏينهن 
 .اکوٽيند زمين فوٽ ڪعب  x ۾ ڏينهن 10 ماڻهو  80 ته ڪريو فرض

 فوٽ  ڪعب  ا ج زمين کوٽيل : ڏينهن : ماڻهو   
  60 : 5 : 540 

  80 : 10 : x 

  
x

540
 = 

10

5
  

80

60
 

  x = 
10

5
  

80

60
  

540

1
 

  x = 2  8  9 

  x = 144 

 .اکوٽيند زمين  فوٽ ڪعب144 ۾ ڏينهن  10 ماڻهو 80تنهنڪري، 
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 استعمال پاڻي ٽريل 4000 ۾ ڏينهن 12 ۾  ڪمرن 4 جي  هاسٽل هڪ  جيڪڏهن 2 :مثال 
 هوندو؟  ڪافيلاءِ   ڏينهن نڪيتر پاڻي ليٽر  8000 ۾ ڪمرن  8 ٿو وڃي ڪيو

 .آهي تناسبابتو  ۽ تناسبسڌو  اهو (صورت ٻي) :حل 
 ( و تناسبسڌ) واڌارو ۾ ڏينهن    واڌارو  ۾ پاڻيء 
 ( تناسب بتو ا) واڌارو ۾ ڏينهن  واڌارو ۾ ڪمرن 
 .آهي ڪافي لاء  ڏينهن x  ليٽر پاڻي 8000 لاء ڪمرن  8 ڪريو فرض

 ڏينهن : ڪمرا      :   يء جا ليٽرڻپا              
  4000 : 4 : 12 

  8000 : 8 : x 

  
x

12
 = 

8000

4000
  

4

8
 

  x = 
8000

4000
  

4

8
  

12

1
 

  x = 12 

 .ٿيندو ڪافي ءِلا ڏينهن  12 ليٽر پاڻي 8000 ءِلا ڪمرن 8 تنهنڪري،
ڪافي  .کاڌو لاء ڏينهن 20 جي حساب سان شخص في ڪلو گرا  1.2لاءِ  ناڻه م 30جيڪڏهن 3 :  مثال 

 ڏينهن 30 جي حساب سان ڪلوگرام  1.5 ته ساڳيو کاڌو ؟ ڃن و  هليا ماڻهو ڪيترا آهي. 
 .هجي  ڪافي لاءِ

 .آهي تناسبابتو   هي (صورت نٽي) :حل 
 ( تناسب ابتو) گهٽتائي ۾ ماڻهن            واڌارو ۾ کاڌي 
 ( تناسب بتوا )  گهٽتائي ۾ ماڻهن  واڌارو  ۾ ڏينهن 
  ڪافي لاءِ  ڏينهن30 جي حساب سان شخص ڪلو گرام في   1.5 هي کاڌو  لاء ماڻهن xڪريو   فرض
 .آهي

 کاڌو في شخص :ڏينھن       :ماڻھو                                           
  1.2 : 20 : 30 

  1.5 : 30 : x 

  
x

30
 = 

20

30
  

1.2

1.5
 

  x = 
20

30
  

1.2

1.5
  

30

1
 

  x = 
20  1.2

1.5
 

  x = 
20  12  10

15  10
 

  x = 16 
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 لاءِ ڏينهن 30 ءِ کاڌو لا ماڻهن 16 جي حساب سان شخص ڪلوگرام في 1.5تنهنڪري، 
 .آهي ڪافي 

 1مشق نمبر 
  آهي ته   رپيا  60 ڀاڙو  جو گاڏي  کڻي وڃڻ لاءِ   تائين  30Km سامان گرامڪلو   10    1 :سوال 

 ٿيندو؟  ڪيترو  ڀاڙو جو  وڃڻ کڻي    ڪلوميٽر تائين   10سامان   گرام ڪلو   15
  .کاڌو موجود آهيڏينهن جو    20جي حساب سان   ڪلوگرام   1.2 لاءِ  ماڻهن  2400    2 :سوال 

 ڏينهن   20ڪلو گرام جي حساب سان هي کاڌو ڪيترن ماڻهن خاطر    1  يو ته ٻڌا 
 ٿيندو؟  ڪافي  لاء 

 ۾ ڏينهن   24  ماڻهو   50ن ٿا ته  ٺاهي سائيڪلون   600  ۾  ڏينهن   12 ماڻهو   100    3 :سوال 
 ٺاهيندا؟  سائيڪلون  يون ڪيتر 

 ميٽر  36  .آهي  رپيا   9600  قيمت  جي قالين ي ويڪر  ميٽر   8  ۽  ي ڊگه  ميٽر  32    4 :سوال 
 ٿيندي؟  گھڻي  قيمت  جي قالين  ي ويڪر  ميٽر   16۽   هيڊگ 

      .ا ٿ  لڳائين  ڏينهن  8  ۾  ٺاهڻ فرش  وويڪر  ميٽر   40  ۽  ڊگهو  ميٽر  100  مزدور   6    :  5سوال 
 ڏينهن  ڪيترا  ۾  ٺاهڻ  فرش  وويڪر  ميٽر  60  ۽  ڊگهو ميٽر   120  ن کي مزدور   8

 ؟ لڳندا
 

 :ڀائيواري )ب(  
(i)  کان  ٻن  يا ٻه تي بنياد جي نقصان ۽ نفعي ۾ ڪاروبار هن   :ڀائيواري

 آهن  وٺندا حصو  ماڻهو وڌيڪ

(ii) ئي  هڪ ڀائيوار  ۾ جنهن  آهي اهڙي ڀائيواري هڪ ااه   :ڀائيواري  سادي 
 ا. ٿن ڪ بند يا شروع ڪاروبارعرصي لاءِ  

(iii)  ڀائيواري  سيڙپ رقم مختلف لاء وقتن مختلف ڀائيوار ۾، ان   :گڏيل 
 اڪندحاصل    سان نسبت جي  وقت ۽ سرمائي به نقصان  ۽ نفعو  .ٿا ڪن 
 .نآه
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 : 2  مي سرگر 
 هڪ .ڪيو  شروع  ڪاروبار  سان  روپين 63000۽  رپيا 54000 ترتيبوار ن دوست نٻ 1 :مثال 

 ساڳي مدتلهو. ) فائدو  جو  ٻنهي فائدوٿيو.  جو  روپيا   60000  ن کيهنا  بعد  سال
 ( آهي

 پھرين دوست جو سرمايو :  ٻئي دوست جو سرمايو   
   63000 : 54000 

   63 = 54 

   9 = 6 

 15 = 6 + 9 = نسبتن جو جوڙ    

ل فائدو      رپيا  60000 = ڪ 

= پھرين دوست جو فائدو    
6

15
 60000  = 24000  رپيا 

 = ٻئي دوست جو فائدو   
9

15
 60000  = 36000  رپيا 

رپيا    140000  به زاهد  بعد  مهينن   3  ڪيو شروع ڪاروبار  سان  روپين  120000  سليم    2 :مثال 
 جي سال  ا.ياسيڙ ۾  ڪاروبار انهيء    160000   به آفتاب بعد مهينن6 لڳايا.   ۾ ڪاروبار نا

 .لهو حصيدار فائدو  هر  ٿيو ته.منافو  جو ن روپي 360000 ۾ آخر
 سيڙپ   ا(مهين) مدت : سليم جي سيڙپ    

    = 12  120000 = 1440000 

 سيڙپ   (امهين) مدت : سيڙپ   يج زاهد    
    = 3  140000 = 420000 

 سيڙپ   (مهينن) مدت : سيڙپ  يج آفتاب   
    = 6  160000 = 960000 
  12 : 4  12 : 8  12 12 سيڙپ جي نسبت  

   12 : 4 : 8 
   3 : 2 : 4 
 9 = 4 + 2 + 3 = نسبتن جو جوڙ    

 = سليم جو حصو    
3

9
 360000  = 120000 رپيا 

 = زاھد جو حصو    
2

9
 360000  = 8000 رپيا 

 = آفتاب جو حصو    
4

9
 360000  = 16000  رپيا 
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 )ج( وراثت: 
 ان ،وٿ وڃي ڇڏي ملڪيت  جيڪا  پوءِ ته  ٿو وڃي هليو مان دنيا هن ماڻهو  ڪو  جڏهن
 .آهي يويند ئيورها ۾ وارثن  قانوني موجب قانون  شرعي اهو .آهي  چئبو وراثت کي

 .آهن ويندا کنيا قدم هيٺيان  دوران ورهائڻ
 پوءِ ويندو ڪيو ادا آهي ته اهو قرض  تي سڀ کان پهريان جيڪڏهن هن  1 :قدم 

1  مطابق وصيت
 ريت هن  ۾  وارثن سندس ملڪيت  باقي  .ويندو ڏنو حصو 3

 .ورهائبي

1  ن کي ملڪيت جوهنا  ته آهن زنده والدين جا  ءفوتي جيڪڏهن    2 :قدم 
هر هڪ   حصو  6

 کي ملندو. 

1 کي بيوه  فوتي مرد آهي تهجيڪڏهن   3 :قدم 
  کي مڙسجيڪڏهن عورت آهي ته ۽  8

1
1 کي بيواهه (۾ صورت ڻ جيجه اولادي بي)هجن   نه ٻار  ويندو  ڏنو  حصو 4

4 

1کي  مڙس
 .ويندو ڏنو کي ڀينرن ۽ ڀائرن حصو  باقي ۽   ملندو حصو 2

 .ملندو  حصو  اڌ ي حصي جو ج پٽ کي ڌيء هر   4 :قدم 
 : 3  مي سرگر 
  جو   رپين جي ماليت  650000  ۽  روپيا نقد  1050000  ۾ ملڪيت  پنهنجي  شخص  هڪ :1مثال 
 لهو  حصو جو هڪ  هر .آهن  ڌيئرون3   ۽ پٽ 2 بيواهه، هڪ پويان سندس  .پلاٽ  هڪ

ل ملڪيت    حل:     رپيا   1050000 + 650000 = ڪ 

ل ملڪيت      رپيا 1700000 = ڪ 

  بيوه جو حصو    

1

8
 = 

1

8
 1700000   = 212500 رپيا 

 212500 – 1700000 = باقي رقم   

 رپيا 1487500 =    

 جو ڌيءَ ته ڪريو فرض ٻيڻوحصو ملندو( کان ڌيءَ حصو جو پٽ )هر حصو جو ڌيئرن ۽ پٽن
 ٿيندو  2حصو  جو آهي ته پٽ 1حصو

  3 = 3 1 = حصو  جو ڌيئرن 3   

  2 = 4 2 = حصو  جو پٽن 2   

ل حصا      7 = ڪ 
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 = هر ڌيءَ جو حصو    
1

7
 1487500  = 212500 رپيا 

 = هر پ ٽ جو حصو   
2

7
 1487500  = 425000 رپيا 

 روپين 50000 تي ان  ي.وئ مري  ڇڏي ملڪيت جي  روپين 500000 بيگم فاطمه    2:مثال 
 ماءُ، سندن رقم باقي خرچ ٿيا.  يت تدفين  سندس  رپيا  4000  ،هو قرض جو

 .ورهايو ۾ پٽ هڪ  ۽  ڌيء  هڪ مڙس،
   - (رقم جي  قرض  + خرچ  جو  دفنائڻ) .وڃي ورهائي ۾ وارثن  جيڪا  رقم  ڪل  :حل 

 باقي رقم  پوءِ  کان خرچ  جي دفن  ۽  قرض  رقم  مجموعي
      = 500000 – (50000 + 4000) 

    = 500000 – 54000 

 رپيا   446000 =    

 = ماءُ جو حصو    
1

6
 446000    = 74333  رپيا 

 = مڙس جو حصو    
1

4
 446000    = 111500 رپيا 

 (111500 + 74333) – 446000 = باقي رقم   

    = 446000 – 185833 

 رپيا 260167 =    

  = 2 پ ٽ جو حصو  ؛  = 1  ڌيءَ جو حصو

ل حصا      3 = ڪ 

 = ڌيءَ جو حصو    
1

3
 260167  = 86722.33  رپيا 

 = پ ٽ جو حصو   
2

3
 260167  = 173444.66  رپيا 
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 2مشق نمبر 
 : 4  مي سرگر 
 ۽ روپيا   100000  وسيم  .ڪيو  شروع  ڪاروبار  هڪ    گڏجي  عارف  ۽  وسيم 1:  سوال 

فائدو ٿيو.   جو ن روپي  300000  ن کي هن ا  بعد سال هڪ  سيڙايا   رپيا  150000  عارف 
 ؟ لهو حصوفائدي ۾  جو هڪ هر

  100000   به  رياض  بعد مهينن 3ڪيو شروع ڪاروبار سان روپين 60000 اعجاز    2 :سوال 
 ته  ٿيونفعو  ارپي   200000  ي مجموع  جو  انھن ۾  سال .ورتو  حصو ڪندي ادا  رپيا 
 ؟ٻڌايو  حصو جو هڪ هر

  کوليو،  ريسٽورنٽ هڪ ملائي    150000رپيا    100000  شهناز  ۽ سلمي   عورتنن  ٻ   :3سوال 
 ؟ ڪريو  ملو مع  حصو  جو  هڪ  هر  ٿيو ته .منافعو جو  روپيا   300000  ۾  سال کين 

  3  .ڪيو  شروع ڪاروبار  ا ملائي هڪروپي   300000  ۽   رپيا   200000  سعد  ۽ علي   :4سوال 
  ڪل  ۾  آخر جي سال   .ملائي شريڪ ٿيو روپيا  250000 رضا  احمد کانپوءِ ن مهين

  ؟ يملند  رقم  ي ڪيتر  کي  حصيدار هرمنافعو ٿيو ته  رپيا    550000
 روپين   520000  ۽   رپيا  260000ترتيبوار    بخش علي  ۽  سرور غلام ن ساٿي ن ٻ   :5سوال 

 ڀائيواري  پنھنجي  بخش  علي  ، کانپوءِ  مھينن   6  ڪيو  شروع ڪاروبارهڪ   سان 
منافعي ۾ هر     ٿيو   منافعو  روپيا  400000 ڪل  ۾  آخر  جي  سال   ري ڇڏي ڪ  ختم 

 ؟ هڪ جو حصو ٻڌايو
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 نظام  بئنڪ جو    :حصوٻيو 

 :سهولتون  ۽  خدمتون  جون   بئنڪ  ( الف ) 
 .آهي  ڪئي قائم بئنڪ لاءِ ڏي وٺ جي پئسن جي عوام  حڪومت

 انهن .يٿ وٺي  پئسا تي ان ۽ يٿ ڪري جمع وٽ  پاڻ رقم جي هولڊر اڪائونٽ :بئنڪ 
 وصول اپ مارڪ  تي قرض ۽ يٿ ڏئي نفعو  يا فائدو ۾ بدلي .يٿ ڏئي قرض کي

 ي ٿ ڪري

 قسم  جا  اڪائونٽ 

PLS کاتو  چتب 

 اڪائونٽ ڪرنٽ ڊپازٽ 

PLS منجمد (Fixed)  اڪائونٽ 

 اڪائونٽ  ڪرنسي پرڏيهي

وٺ   بئنڪ  ڏي  جي 
(Transaction)   طريقا  جا 

 لاء  ڪڍڻ پئسا حڪم، لکيل:چيڪ 

 ڏانهن بينڪ ٻي ڪنهن هڪ لکت ۾  ڊرافٽ:  ڊرافٽ  ڊيمانڊ
 جو حڪم نامون  موڪلڻرقم 

ت  لک هڪ لاء ڪرڻ منتقل رقم کي پارٽي ڪنهن   :آرڊر  پي 
 نامون   حڪم ۾

 بل  :بينڪنگ  لائين  آن 
 به  ڪنهن ، ڻ ڪر  ادا

 يا  ڻوٺ  واپس  رقم وقت 
 يا  انٽرنيٽ )  وڪلڻ م 

 ( ذريعي  ڪمپيوٽر 

 استعمال ڪارڊ مان مشين ٽيلر آٽو هڪ   :ايم  ٽي  اي 
 واپسي جي پئسن ڪندي

 خريد سامان يا  ڪڍڻ پئسا  وقت  به ڪنهن اهو   :ڪارڊ  ڊيبٽ
 ٿو  سگهجي ڪري استعمالوقت  ڪرڻ

 استعمال لاءڪرڻ   ء جي قيمت خريداري   :ڪارڊ  ڪريڊٽ
 آهي  ويندو ڪيو

 :ڪرڻ  مهيا  ڪرنسي  )ب(  
 ڪنهن  جدول ڏنل هيٺ . ٿيون ڪن فراهم سهولت جي مهيا ڪرڻ  ڪرنسي  بئنڪون

 اسٽيٽ ي.ٿ ڏيکاري شرح جيي تبديل جي ڪرنسيوقت ۾  موجوده  جي ملڪ به
 .آهي ڪندي اعلان جو شرح  ان روزانو بئنڪ
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نمبر  
 شمار 

 ملڪ 

 جو  ءڪرنسي 
 نشاني /نالو

 قيمت جي  خريداري
ن  روپي پاڪستاني) 

 ۾( 

 قيمت  ي جي وڪر 
 ن۾( روپي پاڪستاني) 

 280.8 277.85 $ ڊالر  آمريڪا 1

 352.28 349.35 £ پائونڊ  برطانيه 2

 3.44 3.33 ₹ رپيا  انڊيا 3

 297.2 293.5 € يورو يونين  يورپي 4

 38.78 38.38 ¥ يان چين  5

 1.98 1.9 ¥ ين جاپان 6

 73.85 73.06 ریال ريال  عرب  سعودي 7

 رپيا  پاڪستاني ڪيترا کي هن و.ٿ چاهي ڪرڻ خريد ڊالر 150 پاڪستاني هڪ  1 :مثال 
 وندا؟ پ ايڻ ڏ

 رپيا   280.8 = ڊالر آمريڪي هڪ   حل: 

 رپيا    280.8 = 42120 150 = ڊالر آمريڪي 150   

 رپين کي چيني ين ۾ تبديل ڪرڻ سان ڪيترا رپيا ملندا؟  31270 2 :مثال 
 رپيا  31.27 = ين  چيني هڪ   حل: 

 = رپيا  31270   
31270

31.27
 ين 100 =   

 ملندا؟  ڪيترن رپين ۾ ريال سعودي150 3 :مثال 
 رپيا  55 = ريال  سعودي هڪ   حل: 

 رپيا  150  = 8250 55 = سعودي ريال 150   

 ڪندي ڏنل تبديل ۾  ڪرنسي الاقوامي بين کي ڪرنسي پاڪستاني ڏنل   3 :سرگرمي 
 ڪريو  مڪمل جدول 

 ريال  ين  ڊالر  پائونڊ  رپيا 

10,000 
    

25,000 
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 1مشق نمبر 
 .ڪريو  تبديل ۾  ين   چيني  کي ن  روپي  62540    :1سوال 
 .ڪريو  تبديل   ۾ روپين  ڊالر پاڪستاني  آمريڪي   308$    :2سوال 
 ملندا؟  ن ۾ روپي نڪيتر   ين  جپاني   600    :3سوال 
  يال ر  8000  ماهوار  انکي  .ٿو  ڪري  ڪم ۾  عرب سعودي  پاڪستاني  هڪ     :4سوال 

 ؟ ٿيندي ڪيتري  رقم اها ۾ ڪرنسي پاڪستاني  ڌايو ته ٻ پگھار ملي ٿي  
 .ڪريو  تبديل  ن روپي روپين کي هندستاني  پاڪستاني  48000    :5 سوال 

 

 مدت  ۽  شرح  منافعو،  حقيقي  اپ،  مارڪ  منافعو،    :حصوٽيون 

 :( I)   اپ  مارڪ  / منافعو  ( الف ) 
 .ڏسو مثال هيٺيان
 ا.  ڪي وصول لاءِ  سال 2 سان سيڪڙوشرح 7رپيا 50000 اڪرم مان بئنڪ1:   مثال 
 .ڳولھيو رقم ڪل ڪيل  ادا ۽ رقم  اپ  مارڪ
 رپيا  50000 = (P) اصل رقم  هتي حل: 

 7% = (R) شرح   

 سال 2 = (T) وقت/مدت    

 P  R  T = (I) اَپ ڪمار   

    = 50000  
7

100
 2  

 رپيا 7000 = (I)  اَپ ڪمار   

 7000 + 50000=ان ڪري قرض جي مجموعي رقم  

 رپيا  57000 =    

 :ڪرڻ  معلوم   (P)  رقم  اصل )ب(  
سان سيڙائي کيس  .حسابجي   هساليان  %10  ءِلا سال 3 رقم ڪجهه ۾ واپار غفور :2مثال   

 ڪريو معلوم رقم اصل فائدو ٿيو ته  رپيا 30000

 ؟ = (P) اصل رقم   حل: 

 10% = (R) شرح   

 سال 3 = (T) وقت/مدت    

 رپيا  30000  = (I) اَپ ڪمار   

I = P  R  T 
  مدت   × شرح    × اصل رقم     =نفعو يا مارڪ اپ 

I = P  R  T 

P = 
I

R  T
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30000(P) رقم  جي مطابق  فارمولا  

3×
10

100

=     

    =  
30000×100

3×10
 رپيا 100000 = 

 .لڳايا رپيا 100000 غفور سو 

 :ڪرڻ  معلوم   (R)  اپ  مارڪ  يا  منافعو  ( ج ) 
 .پون ٿي 52000۾  سال 5 رپيا 30000 جيڪڏھن لھو شرح  جي  اپ مارڪ     3  :مثال 
 )رقم ڪل - رقم حقيقي( = (I)مارڪ اپ    :حل 

    = 52000 – 30000 

 رپيا  12000 =    

 رپيا  30000 = (P) اصل رقم  هتي 

 ؟ = (R) شرح   

 سال 5 = (T) وقت/مدت    

= (R) فارمولا جي مطابق 
12000  100

30000  5
 سيڪڙو   8% =  

  ٿينديسيڪڙو  8شرح جي اپ  مارڪ ڪري ان 

 ڪرڻ: معلوم    (T)مدت   )د(  
ساليانه جي شرح سان ڪيتري    سيڪڙو 12سان  ڪرائڻ جمع روپيا  20000  ۾ بئنڪ   4:مثال   

   ملندا؟  رپيا 35000عرصي ۾ 

 )رقم مجموعي - رقم حقيقي( = (I) مارڪ اپ  هتي حل: 

    = 35000 – 20000 
 رپيا  15000 =    

 رپيا  20000 = (P) اصل رقم   

 12% = (R) شرح   

 ؟ = (T) وقت/مدت    

 = (T) مدت/وقت  فارمولا جي مطابق  
15000  100

20000  12
  = 

75

12
 

 (امهين 3سال  6 يعني) سال 6.25 =    

   ٿيند ويندا رپيا  35000 ۾ مهينن 3 ۽ سال 6  رپيا  20000 تنهنڪري 

I = P  R  T 

T = 
I

P  R
 

I = PRT 

R =
I

P  T
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 2مشق نمبر 
 .و ه ل  منافعو لاء  سال  4  ساليانه جي حساب سان سيڪڙو  في   5  تي  رپين  40000    1 :سوال 
 قرض   30000  لاء  سال  4  کان  بينڪساليانه جي حساب سان  سيڪڙو   6  رياض     2 :سوال 

 معلوم ڪريو؟ اپ    ڪ مار  .ورتو 
ته    ڪيو حاصل  منافعو روپيا   40000  ۾  سال  4جي حساب سان    سالانه   %10  نسيم     3 :سوال 

 ؟ سندس اصل رقم معلوم ڪريو 
 ؟ ٿيندو  رپيا   90440  منافعو رپين جو   68000  ۾  نسال   11  تي  شرح ڪهڙي     4 :سوال 
 رپيا  5332  منافعو  تي  روپين   31000  ساليانه    سيڪڙو   6  تائين  وقت  ڪيتري     5 :سوال 

 ؟ و ملند 
 روپين  21000  يانه جي حساب سان رقم سال  سيڪڙورقم    6۾  ڪيتري عرصي     6 :سوال 

 ؟ يٿيند  رپيا  31500وڌي    کان 
 

 جو  رعايت سيڪڙو،  جو  نقصان  ۽  ي نفع     :حصو چوٿون 
 ٽرانزيڪشن  مسلسل سيڪڙو، 

 سيڪڙو  جو نقصان ۽  نفعي  (  الف ) 

 

 

 فيرپيا آهي ته  250 منافعو ۽ روپيا  1000 قيمت اريو خريدهڪ شيءِ جي  :1مثال 
 معلوم ڪريو؟   منافعو سيڪڙو

نفعو  = منافعو  سيڪڙو في   :حل 
 خريد  جي قيمت 

100 
 

    = 
100  250

1000
  

 سيڪڙو %25 = في سيڪڙو منافعو    

رپيا هجي ته نقصان جو في    250  نقصان ۽ ئيٿ   2500  قيمت جي خريداري جيڪڏهن :2مثال 
 ؟ سيڪڙو معلم ڪريو

=  منافعو   جي قيمت    خريداري    - ي جي قيمت  وڪر      
نقصان    = ي جي قيمت  وڪر   - جي قيمت     خريداري    100    

نفعو 
 خريد جي قيمت 

 منافعو    سيڪڙو في     = 
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 = سيڪڙو نقصان   حل: 
نقصان

خريد  جي قيمت 
100   

    = 
100  250

2500
  

   %10 = سيڪڙو نقصان   

 : رعايت  )ب(  
 =  SP  قيمت جي وڪرو  ؛      MP = قيمت  ٿيل  درج  :فارمولا 
ڪيو  ڪرو  رپين ۾ و   2700 انکي   هئي  رپيا3000   قيمت  درج ٿيل جي شيء  هڪ : 3مثال  

 . ته رعايت جو في سيڪڙو لهو  ويو
 رپيا MP = 3000   حل: 

   SP = 2700 رپيا 

 2700 – 3000 = رعايت    

 رپيا 300 =    

 = في سيڪڙو رعايت    
رعايت 

MP
100   

    = 
300

3000
 100  

   %10 = في سيڪڙو رعايت    

 آهي ته في سيڪڙو رعايت معلوم ڪيو   رپيا  300  رعايت  ،پيار   2000  وڪرو جي قميت : 4مثال  
 رپيا 2000 = درج ٿيل قيمت    حل: 

 رپيا 300 = رعايت    

 = في سيڪڙو رعايت    
رعايت
MP

100   

    = 
300

2000
 100  

   %15 = في سيڪڙو رعايت    

 : ڏي وٺ  )ج(  
 مسلسل کي ان تهي وڃي ڏن( رعايت) ٻي درج ٿيل قيمت مان هڪ کانپوءِ هڪ

 .آهي چئبو رعايت لڳاتار يا
 .ٿي سگهي ٿي مختلف يا ساڳي شرح جي رعايت  :نوٽ 
 يمت قي درج ٿيل  ج ان  جيڪڏهن  .و هل قيمت  جي ي  وڪر جي سيٽ وي ٽي   5 :مثال 

 . يهج سيڪڙو هڪ 3 ۽ سيڪڙو 7 شرح جي رعايت رپيا ۽ 70000

100     

رعايت 
MP

سيڪڙو رعايت في  =    



 

50 
 
 

 رپيا  70000 = قيمت  ٿيل  درج   حل: 

 = پھرين رعايت   
7

100
 70000  

 رپيا 4900 =    

 رعايت  رينھپ - قيمت ٿيل  درج = قيمت  جي  وڪرو  
    = 70000 – 4900 

 رپيا  65100 =    

 = ٻي رعايت    
3

100
 65100  

 رپيا 1935 =    

 1935 – 65100 = ٻي قيمت   

 رپيا  63165 =    

رپين ۾ وڪرو    634000  کي  ان پوءِ .ڪيو خريد ۾ روپين  835000  گهر هڪ اسد    6 :مثال 
  لھو نقصان سيڪڙو ڪيو في 

 رپيا 835000 = خريداري جي قيمت    حل: 

 رپيا 634000 = وڪري جي قيمت    

 634000 – 835000 = نقصان    

 رپيا 200400 =    

 = في سيڪڙو نقصان   
نقصان

 خريد  جي قمت 
100   

    = 
200400

835000
 100  

    = 
200400

835
 

 سيڪڙو  24% =    

 ٿيو  سيڪڙو24 نقصان تنهنڪري،
 روپين  1504پوءِ   کان رعايت ڳالهه اها  .آهي رپيا    1600قيمت خريد جي جي شيء هڪ :7مثال 

   معلوم ڪريو رعايت سيڪڙو ته في ٿي وڪرو ۾
 قيمت وڪرو جي   –  خريداري جي قيمت = رعايت    حل: 

    = 1600 – 1504 

 رپيا  96 =    

 = رعايت  سيڪڙو في   
رعايت 

MP
100   
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    = 
96

1600
 100  

    = 6% 

 آهي سيڪڙو 6 رعايت تنهنڪري،

 3مشق نمبر 
نفعو   في سيڪڙو .ٿي  وڪرو  ۾  روپين   1155ڪري   خريد  ۾  روپين   1050شئي   هڪ     1 :سوال 

 ؟ معلوم ڪريو 
 ۾  روپين   100500۽ انهن کي  ٿو  ڪري   خريد  ۾  روپين   90000ڪارون    4   جليل     2 :سوال 

 ؟ معلوم ڪريو  نقصان  يا  نفعو  سيڪڙو  في  سندس ته    ي ر ڪ  وڪرو 
  10کي   رٽيلر  رپيا هئي. هول سيلر   9000قيمت   درج ٿيل  جي  سائيڪل  هڪ     3 :سوال 

 ؟ لهو قيمت  جي  وڪري  جي  سائيڪل  ، ڏني  رعايت  سيڪڙو  في  5۽   سيڪڙو 
 سيڪڙو  في   15 انکي دڪاندار   ، رپيا هئي  6000قيمت   حقيقي  جي  هڪ ٽيبل     4 :سوال 

  وڪرو  تي  منافعي  سيڪڙو   10وڌيڪ    کي  ان  خريدار  وڪرو ڪيو.  تي  منافعي 
 ؟ معلوم ڪريو  جي قيمت  وڪري  آخري  ڪيو 

 جيڪڏهن    ڪيون خريد  رپين ۾ 6000 قيمت سان   درج ٿيل  شيون  ڪجهه  ڪمال    5 :سوال 
وئي   15تي  شين  انهن  ڏني  رعايت  قيمت   سيڪڙو  جي  انهن شين جي وڪري  ته 

 ؟ معلوم ڪريو 
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 گهڻ رقمي اظھار 5   يونٽ 
 ار ھ اظ  الجبري      :ريون ھ حصو پ 

 

 ،بدلجندڙ علامتن، جيڪا شاخ آهي هڪ  ڪلاس ۾، توهان سکيو ته الجبرا رياضي جي   گذريل
 يٺاه  مساوات ۽ ظهارجا ا  رياضي آهي ر کي خبتوهان  جيئن  .ٿي رکي  واسطو سان اظهارن ۽ عددن

 ؛ڪريو غور تي بيان ڏنل هيٺ ندا آهيو.ڪ  استعمال لاء ڳولڻ نا معلوم اسان سان
 2𝑥 + 3𝑝 = 10𝑦 .هتي ته آهي خبر  کي توهان  p ۽ y, x     يا ڪن ٿا نمائندگي جيبدلجندڙ 

 اظهار هن.ا.ٿ سڏجن جيڪي عددي منڍ نمبرآهن،10  ۽ 3 ،2  ڪن ٿا  نمائندگيجي   عددن نامعلوم 
 آهن  رقمونابتڙ ۽ اهي  10y۽  ،2𝑥، 3𝑝   :آهن رقمون ٽي ۾

 
 الجبري اظھار ۾ بدلجندڙ آھن 

 

 

2𝑥 + 3𝑝 − 10𝑦 

   : 1  مي سرگر 
 :پنھنجا ماضي جا تجربا ياد ڪريو، ۽ ھيٺين سوالن جا جواب ڏيو

الجبرائي    يونهڪجهڙ  ڇا آهي؟   (constant)ل  تقڇا آهي؟ هڪ مس  (variable) بدلجندڙ    هڪ
 الجبري اظهار ڇا آهي؟  آهن؟  ڇا  رقمون۽ مختلف  رقمون
نمائندگي ڪري ٿو، پر جڏهن اهو هڪ اظهار ۾    بدلجندڙهڪ   هميشه هڪ عدد جي 

آهي جيڪو ڪڏهن به اظهار    عددمستقل هڪ    ،آهنملهه هوندا    مختلف  لکيو وڃي ٿو
 .رهي ٿواهو مسلسل ساڳيو   ۽ .ٿئي۾ تبديل نٿو 
، ضرب،  ڪٽ  ،جوڙ)  جو عمل  ، ۽ گهٽ ۾ گهٽ هڪ رياضيعدد،  بدلجندڙ   :الجبرااظهار 

5𝑥   سکيو تهاڳي  طور، توهان جي  مثال  .جا مجموعا آهن   (ونڊيا  + هڪ الجبري    7
جي نمائندگي ڪري    عددهڪ متغير آهي، جيڪو اڻڄاتل     x    اظهار آهي هن اظهار ۾،

 ل تقمس کي جنهن  ٿو، ڪري نمائندگي  جي  يمت ق  مقرر عدديهڪ     7ٻئي طرف، .ٿو
 عدد کي هن .آهي   5 ٿو ڪري ضرب کي (متغيربدلجندڙ ) عدد  جيڪو  آهي ويندو سڏيو
 ساڳئي 7۽     x5آهن،رقمون  ٻه    ونسڏيو ويندو آهي هن الجبري اظهار ج سرو يا منڍ  عددي  
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5𝑥   طرح، − قيمت اسان کي هڪ متغير آهي جنهن جي    x  آهن  رقمونٻه    ۾ اظهار   3
طور    يا عددي منڍيسري  عددي   يک  5x    سگهي ٿي   ٿي  ڪا به قيمت   سندس   خبر ناهي ۽ 

اهو   ته  ڇاڪاڻ  ٿو،  وڃي  سڃاتو  ٿيل    x  بدلجندڙتي  استعمال  اظھار    آهي.سان  هن 
هار  ظ ۽ انکي گھڻ رقمي ا  آهنرقمون  ٻه    ون هن الجبري اظهار ج  آهي  3قيمت  مستقل  ۾

(Polynomial)  آهيسڏيو ويندو 

 

 

  

 

   ‘گهڻ ’آهي معني   جي جنهن آهي نڪتل  مان‘پولي’يوناني  لفظ  "Polynomial"  نومل  پولي
کي گھڻ رقم  رقم   سڄياھڙي طرح   آهي  گھڻ رقمي  جو مطلب  "Polynomial"  نومل پولي

اظهار   رقمي  گھڻ  يعني  اظهار  ۾  وئب چ وارا  اظهار  رقمي  تعداد   آهي.گھڻ  جو  رقمن 
𝑥2 طور مثال ..سگهي ٿي   وٿ  نه لامحدود  پر ٿو سگھي ٿي  به ڪيترو + 𝑥 − ۾    12

 هڪ بدلجندڙ وارو گھڻ رقمي اظهار آهي

 عددي سر  درجو  متغير  مثال 

𝑥2 + 𝑥 − 12 𝑥 
𝑥2 درجا آهن   2۾ 

 𝑥  درجو آهي  1۾ 

1 

4𝑥3 − 2𝑦 + 1 𝑥، 𝑦 

𝑥3 آهندرج 3 ۾ 

𝑦  درجو آهي  1۾ 

 2 ۽ 4

2𝑥2  +  4𝑦3  + 𝑧 𝑥، 𝑦، 𝑧 

𝑥2 درجو آهن  2 ۾ 

 𝑦3  آهن درجا  3 ۾ 
z  آهي  درجو 1 ۾ 

 1 ۽ 4، 2

 

 گھڻ رقمي

 بدلجندڙ مستقل

 عددي سرو



 

54 
 
 

   رقمين جو درجو   گھڻ 

اسان هڪ بدلجندڙ واري گھڻ رقميءَ سان شروع ڪنداسين. هڪ بدلجندڙ واري گھڻ رقميءَ 
 جي صورت ۾ اظهارن تي مشتمل آهن.  axn ۾ ڪافي الجبري اظهار آهن جيڪي 

   nآهي ۽    variableهڪ بدلجندڙ    xهڪ حقيقي عدد بدلجندڙ جو عددي سرو  آهي،     aجتي  
  :مثال طور  .آهي   2 وڏي ۾ وڏو درجو۾  هن گھڻ رقمي اظهار    .بدلجندڙ جو درجو ڏيکاري ٿو
polynomials    𝑥2گھڻ رقمي الجبري اظهار   + 𝑥 − ڇاڪاڻ ته هن مثال آھي.     2جو درجو     12

آهي، تنهن ڪري، هن گھڻ رقمي اظهار جو درجو    2وٽ سڀ کان وڏي سگھ      x۾، بدلجندڙ   
 آهي.   2

6𝑥4ڪريون؛   تجزيو  ته  اچو ، 1 مثال   + 2𝑥3 + اظهار   3 الجبري  رقمي  گھڻ  آھي   هڪ 
 جنھن ۾:

 

 مستقل  سرا عددي   درجو  بدلجندڙ  مثال 

6𝑥4 + 2𝑥3 + 3 𝑥 

𝑥4 آهي  4 درجو  ۾ 

𝑥3 آهي  3 درجو  ۾ 

2,6 3 

رقمي اظهار ۾ بدلجندڙ جي وڏي ۾وڏي    گهڻ هڪ بدلجندڙ واري  جيئن توهان ڄاڻو ٿا،  
   آهي.پڻ ان اظهار جو درجو  آھي جيڪو جي برابر 4سگھ 

 : 2  مي سرگر 
3𝑥8   گهڻ رقمي + 4𝑥3 + 9𝑥 + آھي ڇو؟ پاڻ سان گڏ ويٺل ساٿيءَ سان ان    8جو درجو    1

 سرا معلوم ڪريو. جي سبب تي ڳالھ ٻولھ ڪريو. ان گهڻ رقي جا عددي 

 
 : 3  مي سرگر 

 

 
 

 آهن؟  اگھڻ رقميء ۾ بدلجندڙ ڪهڙ  هن •
 ؟ آهن  گھڻ رقميء ۾ عددي سرا ڪهڙا   هن •
• x ؟ آهي جودرجوڇا 
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• y   جو درجو ڇا آهي؟ 
• 5𝑥2 + 2𝑦 −  آهي؟  درجوڇا جو   7

 :جا ڪجھ مثال ندرجي سان گڏ گھڻ رقمي

 گھڻارقم جي رقم  گھڻاماني 

گھڻاعددي يا عددي  
 پڄاڻي 

 مستقل 

5𝑥4 + 𝑥2 − 2𝑥 +  3 2  ۽ 1، 5 4 3

12𝑥3 − 5𝑥2 +  2 5  ۽ 12 3 2

4𝑥 + 12 1 4 12 

6 (0𝑥2 + 0𝑥 + 6) 0 0 6 

 

 گھڻ رقمين جا درجا معلوم ڪرڻ؛ 
  گھڻ .آهي سکيو ۾ باري جي رقمن جي اظهار الجبري ۾ ڪلاس اڳئين  توهان
 سان نشانين "−" يا "+" تي طوريڪي عام  ج نا آه حصرقمون انجا الڳ ون ج ن رقمي

 حصو هر  جو  اظهار گھڻ رقمي  هڪ ۾  مساوات هڪ ڪري، تنهن .آهن الڳ ٿيندا
 رقمي اظهار   گھڻ ن ه  طور، مثال . آهي رقم  هڪ
   2𝑥2 + 5𝑥 +   ..ٿيندو  3 تعداد جو رقمن   ۾   4
 

 :آهن هيٺيانگھڻ رقمين جا درجا معلوم ڪرڻ جا آسان قدم 
4𝑥5   :  1مثال  + 8𝑥3 + 3𝑥5 + 3𝑥2 + 4 + 2𝑥 +  غور تي گھڻ رقمي اظهار  3
 . ڪريو

 
 .ڪريو گڏ  کين اصطلاح ملندڙ سڀ    :  1قدم 

 
(4𝑥5 + 3𝑥5)  + 8𝑥3 + 3𝑥2 + 2𝑥 + (4 + 3) 
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 .لکو سان  بدلجندڙن سگھن صرف  ۽ ڪريو  انداز نظر  مستقل سڀ  :  2قدم 
 

𝑥5 + 𝑥3 + 𝑥2 + 𝑥 + 𝑥0 
 

 .جي سگھن مطابق وڏ ننڍائي ترتيب ۾ لکو  ڙ کي انهندبدلجن   :  3قدم 
 

𝑥5 + 𝑥3 + 𝑥2 + 𝑥1 + 𝑥0 
 

ئي   اهو  ۽ آهي ڪهڙي سگھ ڏيو کان  سڀ  جي بدلجندڙن ته ڪريو چيڪ  :  4قدم 
 .آهيگھڻ رقميء جو درجو 

 
𝑥5 + 𝑥3 + 𝑥2 + 𝑥 + 𝑥0 

 آهي. 5تنهنڪري درجو  آهي 5 ڏي سگھو کان سڀ  ۾  گھڻ رقمي اظهار هن
 

 :  2  مثال 
 جو درجو ڇا آهي؟   گھڻ رقمين هيٺين 

(i)           5𝑥4 + 2𝑥3 + 3𝑥 + 4 
 آهي  4درجو   :جواب

(ii)            11𝑥9 + 10𝑥5 + 11 
 آهي  9درجو   :جواب
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  آهي  ي رقمالجبر  𝑥2𝑦5   مثال طور،   .تي غور ڪريو  گھڻ رقميء جي درجنھاڻي  
2رقمن جو درجو     ينهٻ   آهي   5جودرجو  y  آهي، ۽   2جودرجو     x  جنهن ۾ + آهي، جيڪو    5

بدلجندڙن جا درجا     وڌيڪ۾    رقمهڪ    b  ۽  a  تنهن ڪري، جيڪڏهن   .برابر آهيجي     7
𝑎آهن ته گھڻ رقمي اظهار ۾ ڪنهن درجي جي درجي کي   + 𝑏  وندوي ڏنو تي طور 

 آهي

 :  3مثال 
 کي ڏسون؛  گھڻ رقمي اظهار هڪ بدلجندڙن وري ٻن ته اچو
   −7𝑥2𝑦 − 3𝑥𝑦3 + 2𝑥   آھن، رقمون ٽي ۾ گھڻ رقمي اظهار ھن  

7𝑥2𝑦، 3𝑥𝑦3، 2𝑥   بدلجندڙ ٻه ۽،  𝑥 ۽ 𝑦  آهن. 
 . و هلوڙ ج  جودرجي  يج بدلجندڙن سڀني توهان لاء، ڪرڻ مقرررقم جو درجو  هڪ

 
 درجو  /ڊگري  درجن جو جوڙ  گھڻ رقمي اظهار 

 7𝑥2𝑦 2 سال + 1 = 3 3 

3𝑥𝑦3 1 + 3 = 4 4 

2x 1 = 1 1 

 
 . ڪندو درجوطئي جورقميء     گھڻرقم جو سڀ کان وڌيڪ درجو  

7𝑥2𝑦 ،3𝑥𝑦3−  تنهنڪري  + 2𝑥   آهي. 4جو درجو 
. جيڪو  آهيرقمي  اظهارهڪ  گھڻ رقمي الجبري هڪ ته آهي سکيو  ئي ۾ اڳ توهان

ن سان گڏ جوڙ، ڪٽ، ڙ۾ بدلجند ھنجن  يآه يتي مشتمل هوندمنڍي بدلجندڙ ۽ عدد 
اظهار ۾ هڪ يا  ضرب ۽ ونڊ جا عمل شامل هوندا آهن. تنهنڪري هڪ گھڻ رقمي 

 هڪ کا وڌيڪ بدلجندڙ ٿي سگھن ٿا. 
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8𝑥2مثال طور؛    + 5𝑥 + آهي.   𝑥هڪ گھڻ رقمي اظهار ۾ هڪ بدلجندڙ   6
آهي  2تنهنڪري هن گھڻ رقميء جو درجو 

 

 جن ۾ صرف هڪ بدلجندڙ آهي  آهن  اظهار هڪ بدلجندڙ وارين گھڻ رقمين ۾ اهي 
 هڪ بدلجندڙ وارن گھڻ رقمي اظهارن جا ڪجھ مثال هيٺين ريت آهن. 

 
 گھڻ رقميون )هڪ بدلجندڙ سان( 

 مثال  مثال  مثال  مثال  مثال  مثال 

𝑥2 + 3𝑥 − 2 x 2 3 1  2 3  ۽ 

3𝑦3 + 2𝑦2 − 𝑦 + 1 y 3 4 3، 2 1 1  ۽ 

m4 − 5m2 + 8m − 3 m 4 4 1، 5 3 8  ۽ 

آهي. گھڻ رقمين جي    بندي انجي درجن مطابق ڪئي ويندي    رقمين کي   گھڻ درجا 
 :و آهيندنالو ڏنو ويو آهي ۽ ظاهر ڪيو وي  درجي جي بنياد تي

 
انکي مستقل  ھوندو آھي    ‘  0’و سڀ کان وڏو درجو ٻڙي  هڪ گھڻ رقمي جنهن ج •

کي    6گھڻ رقمي چئبو آهي. انجو ڪو به بدلجندڙ ناهي. صرف مستقل آهي.  
مستقل يا ٻڙي گھڻ رقمي جي طور تي بيان ڪري سگھجي ٿو.  ڇو ته انجو  

 درجو ٻڙي آهي. 
 

هجي انکي هڪ درجي واري گھڻ رقمي چئبو    1هڪ گھڻ رقمي جنهن جو درجو   •
درجي واري گھڻ رقمي جو هڪ مثال آهي. ڇو جو انجو  هي هڪ    4x + 12  آهي.

 . آهي رقمي ڪي گھڻيهڪ ل   ,ax + b ،a≠0 . عام طور تي؛آهي1 درجو  
 

 عددي منڊو
 مستقل

 بدلجندڙ
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هجي انکي ٻه درجي واري گھڻ رقمي چئبو     2هڪ گھڻ رقمي جنهن جو درجو   •
2𝑥2؛  طور   مثالآهي.   + 3𝑥 +  هڪ جودرجي واري گھڻ رقميء    -ٻه هڪ  15
 . آهي مثال

𝑎𝑥2 تي،  طور عام   + 𝑏𝑥 + 𝑐، 𝑎 ≠  . آهي گھڻ رقمي هڪ ٻه درجي  , 0
 

هجي انکي ٽي درجي واري گھڻ رقمي چئبو     3هڪ گھڻ رقمي جنهن جو درجو   •
 ؛ طور  مثالآهي. 

 12𝑥3 + 5𝑥2 + 8𝑥3  ۽ 2  + 2𝑥2 + 3𝑥 + 15 ،𝑦3 + 4𝑦 +  هڪ  11
 تي،  طور عام  آهن مثال جاٽي درجي واري گھڻ رقميء 

𝑎𝑥3 + 𝑏𝑥2 + 𝑐𝑥 + 𝑑، 𝑎 ≠  .آهي گھڻ رقمي درجي ٽيهڪ   , 0
هجي انکي چار درجي واري گھڻ رقمي چئبو     4هڪ گھڻ رقمي جنهن جو درجو   •

10𝑥4؛  طور   مثالآهي.   + 5𝑥3 + 2𝑥2 + 3𝑥 + چار درجي واري   هڪ     15
 ي.آه مثال و جگھڻ رقميء  

𝑎𝑥4 + 𝑏𝑥2 + 𝑐𝑥2 + 𝑑𝑥 + 𝑒، 𝑎 ≠  آهي گھڻ رقمي درجي چار هڪ  0
 ؛ ڪجھ وڌيڪ مثال
 و عددي سر  درجو  مثال  گھڻ رقمي 

گھڻ   ٻڙيل يا تقمس
 رقمي

3 0 0 

3𝑥 گھڻ رقمي درجي هڪ  + 1 1 3 
4𝑥2 گھڻ رقميي ٻه درج + 1𝑥 +  1۽   4 2 1

6𝑥3 گھڻ رقمي  ي درجيٽ + 4𝑥2 + 3𝑥 +  3 ۽، 4، 6 3 1
6𝑥4 گھڻ رقمي  درجيچار   + 3𝑥3 + 3𝑥2 + 2𝑥 +  2، ۽ 3، 3، 6 4 1

ي درجه بندي ڪري  ج گھڻ رقمين جي تعداد جي بنياد تي  درجنانهن ۾ شامل 
 .ٿيسگهجي 
 : هڪ رقمي 

 :؛مثال ڪجهه انهن اظهارن جا.آھي رقم  ھڪ  ۾رڳو جن اظهاري الجبر
• 5𝑥 
• 3 
• 6𝑎4 
• −3𝑥𝑦 
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 : ٻه رقمي 
 :آهن هي مثال  ڪجههن جا  اظهار الجبري درجي  ٻه

• 5𝑥 + 3 
• 6𝑎4  +  17𝑥 
• 𝑥𝑦2 + 𝑥𝑦 

 : ٽي رقمي 
 :آهن هي  مثال ڪجههن جا  اظهار الجبري درجي ٽي 
• 8𝑎4 + 2𝑥 + 7 
• 4𝑥2 + 9𝑥 + 7 
• 𝑥3 − 2𝑥2 + 4 
• 𝑥𝑦2 + 𝑥𝑦 + 2 

 
الجبري    درجي هڪ  

 الجبري  درجي  يٽ   اظهار  الجبري  درجي ٻه  اظهار 
 اظهار 

 رقمي ٽي رقمي ٻه هڪ رقمي 
 :مثال 

𝑥, 3𝑦, 29,
𝑥

2
 

 :  مثال 
𝑥2 + 𝑥 , 𝑥3 − 2𝑥 , 𝑦 + 2 

 : مثال 
𝑥2 + 2𝑥 + 20 

 ؛ هڪ مثال  گھڻ رقميء جو سان گڏ    بدلجندڙن ٻن  

4𝑥3𝑦 + 2𝑥𝑦2 + 𝑥 +   آهن  y  ۽   xهڪ گھڻ رقمي آهي جنهن ۾ هڪ بدلجندڙ    7
آهي، ڇاڪاڻ ته درجي کي طئي ڪرڻ لاء، توهان ان جي    4جو درجو گھڻ رقميء۽ هن 
مان سڀ کان وڏين   جي سگھن  رقمن  سڀني  نڪري ا .ٿا ڪريو  جوڙ ن جي سگھنرقم

 اهر ڪري ٿو. ظ سگھن جو جوڙ هڪ گھڻ رقمي جي درجي کي 

𝟒𝒙𝟑𝒚 – 𝟐𝒙𝒚𝟐 + 𝒙 – 𝟕 

 رقم 
 درجو 

4𝑥3𝑦 
3 + 1 = 4 

2𝑥𝑦2
 

1 + 2 = 3 

x 1 

7 0 
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 .ٿا ڏجن  هيٺ مثال  جههگھڻ رقمين جا ڪ  سان بدلجندڙ وڌيڪ ۽ هڪ کان هڪ
 گھڻ رقميون 

 درجو  بدلجندڙ  مثال 

رقمن جو  
 تعداد 

 مستقل  ا سر  عددي 

𝑥2 + 3𝑥 − 2 x 2 3 1 2 3 ۽ 

3𝑦3 + 2𝑦2 − 𝑦 + 1 y 3 4 3، 2 1 1 ۽ 

𝑚4 − 5𝑚2 + 8𝑚 − 3 m 4 4 1، 5 3 8 ۽ 

2𝑥3 + 3𝑦2 + 4𝑥𝑦 + 1 x، y 3 4 2، 3، 4 1 

𝑥2𝑦2 + 𝑥𝑦3 + 𝑦4 − 8𝑥𝑦 x، y 4 4 8،1 0 

 

 1مشق 
جي انهن جي قسمن مطابق   ڏنل گھڻ رقمين    تي  بنياد  جي تعداد  جي  درجي ۽ رقمن 

 ڪريو  بندي  درجه

 𝟕𝒙;  𝟑𝒙 − 𝟏;  𝟐𝒙𝟐 − 𝒙 +  𝟑; 𝒙𝟑 − 𝟐𝒙 + 𝟓;  𝟔𝒙𝒚 − 𝟐𝟎𝒚𝟔;  𝒙𝟑 + 𝟒𝒙𝟐 + 𝟏 

 

 رقمي  ٻه  رقمي  هڪ اظهار  الجبري 
 رقمي  ٽي 

گھڻ  درجي هڪ 
 رقمي

   

گھڻ  ي ٻه درج
 رقمي

   

گھڻ   ي درجيٽ
 رقمي
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 گھڻ رقمي اظهارن تي عمل   :حصو ٻيو 

 : وڙ ج جو  گھڻ رقمين   تي  طور افقي 
3𝑏) :1مثال   + 5) + (2𝑏 + 4) 

 :حل 

3𝑏 ڪيو   ختم ڏنگيون + 5 +  2𝑏 + 4 

+ 3𝑏 ڪريو   گڏ  رقمو  جهڙيون هڪ 2𝑏 + 5 + 4 

+ 5𝑏 .لکو جواب   9 

 

–5𝑥2−) :2مثال   10𝑥 + 2) + (3𝑥2 + 7𝑥– 4) 

 :حل 

  يقيي کي ڳالھ ان ۽  ڪيو  ختم ڏنگيون
  موجود نشاني  گڏ  سان اصطلاح ھر  ته بڻايو
 آھي.

−5𝑥2– 10𝑥 + 2 +  3𝑥2 + 7𝑥– 4 

 

5𝑥2− ڪريو   گڏ  رقمو  جهڙيون هڪ + 3𝑥2 − 10𝑥 + 7𝑥 + 2 − 4 

2𝑥2− لکو  جواب  − 3𝑥 − 2 
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 )جوڙ عمودي طور تي گهڻ رقمين جي  (
 توهان عمودي طور تي گهڻ رقمين کي جوڙ ڪري سگهو ٿا. 

 :3  مثال 

3𝑧2)جوڙ ڪريو:   + 2𝑧 − 7) + (7𝑧2 − 4𝑧 + 8) 

 :حل 

ي گهڻ رقمي جي هيٺان لکو ۽ ان ڳالھ کي يقيني بڻايو ته هڪجهڙا ٻهڪ گهڻ رقمي 
 اصطلاح هڪ ٻئي جي هيٺان اچي چڪا آھن.  

3𝑧2)   ڪيو: جوڙ + 2𝑧 − 7) + (7𝑧2 − 4𝑧 + 8) 

3𝑧2 حل ڪيو: + 2𝑧 − 7 

+7𝑧2 − 4𝑧 + 8 

 اشارن تي توجھ ڏيندي هيٺ ڏنل کي جوڙ ڪريو

3𝑧2 + 2𝑧 − 7 

+7𝑧2 − 4𝑧 + 8    

+10𝑧2 − 2𝑧 + 1      

3𝑧2)  جواب: + 3𝑧 − 7) + (7𝑧2 − 4𝑧 + 8) = 10𝑧2 − 2𝑧 + 1 

 
 

 

 افقي طور تي گهڻ رقمين جي ڪٽ 

جڏھن توھان هڪ گهڻ رقمي کي ٻي گهڻ رقمي مان ڪٽ ڪندا آھيو ته: اوھان کي سڀ 
ان جا متضاد ٺاھڻا پوندا جيڪي پھرين رقم مان ڪٽ ٿيندا پوءِ اسان اھڙي طرح کان پھرين 

سڀني اصطلاحن کي گڏ ڪنداسين. گهڻ رقمين جي متضاد کي معلوم ڪرڻ لاءِ اوھان کي  
 گهڻ رقمي اصطلاحن جي آڏو ڏنل نشانين کي تبديل ڪرڻ جي ضرورت پوندي. 
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 : 1مثال  

(15𝑥2 + 12𝑥 + 20)– (9𝑥2 + 10𝑥 + 5) 

 

9𝑥2) ۾  مثال هن + 10𝑥 +   جي رقمي گهڻ کي توھان تنھنڪري آھي ڪرڻو ڪٽ کي  (5
 پوندو.  ڪرڻو  تبديل کي نشانين ڏنل  آڏو جي اصطلاح ھر

 نشانيءَ جي اصطلاح ھر جي رقمي گهڻ
 ڪريو  تبديل کي

(15𝑥2 + 12𝑥 + 20) − 9𝑥2 − 10𝑥

− 5 

15𝑥2 ھٽايو ڏنگيون + 12𝑥 + 20 − 9𝑥2 − 10𝑥 − 5 

15𝑥2  ڪيو گڏ  کي اصطلاحن هڪجهڙن  −  9𝑥2 + 12𝑥 − 10𝑥 + 20 

− 5 

𝑥2 6 ڪريو حاصل  جواب ۽ ڪيو حل + 2𝑥 + 15 

 

 :2مثال  

(4𝑥 − 10𝑦 + 15𝑧) − (5𝑥 + 8𝑦 − 20𝑧) 

 

ڏنگين ذريعي ٻي گهڻ رقميءَ جي نشانيءَ  
 کي تبديل ڪريو.

4𝑥 − 10𝑦 + 15𝑧 − 5𝑥 − 8𝑦 + 20𝑧 

4𝑥 هڪجهڙن اصطلاحن کي گڏ ڪريو  − 5𝑥 − 10𝑦 − 8𝑦 + 15𝑧 + 20𝑧 

𝑥− حل ڪريو ۽ جواب حاصل ڪريو  − 18𝑦 + 35𝑧 
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 عمودي طور تي گهڻ رقمين جي ڪٽ  

گهڻ رقمين کي عمودي طور تي ڪٽ ڪرڻ تمام آسان آھي، هڪجهڙين گهڻ رقمين کي 
عمودي طور تي ترتيب ڏيڻ کان پوءِ، ٻي گهڻ رقمي ۾ نشانيون تبديل ڪيون وينديون آھن.  

 رقمين کي ڪٽ ڪرڻ جو آسان طريقو آھي.جيڪو گهڻ 

 :1مثال  

5𝑥2 − 14𝑥 − 4𝑥2 مان 15 + 8𝑥 +  ڪٽ ڪريو 10

 گهڻ رقميءَ کي معياري شڪل ۾ ترتيب ڏيو.: 1مرحلو نمبر  •
 جيئن مٿي ڏنل ٻه ڪثير رقمي اصطلاح آھن : 2مرحلو نمبر  •

  4𝑥2  5   ۽𝑥2
، 8𝑥  14−   ۽𝑥، 10  15− ۽  

گهڻ رقمين کي هاڻي اھڙيءَ طرح لکو جيئن هڪجهڙا اصطلاح هڪ   : 3رحلو نمبر م  •
 ن. ٻئي جي هيٺيان ۽ مٿان اچي وڃ

ڪٽ ٿيندڙ گهڻ رقمين جي نشانين کي تبديل ڪريو ۽ جواب معلوم  :4مرحلو نمبر  •
 ڪريو.

 

(5𝑥2 − 14𝑥 − 15) − (4𝑥2 + 8𝑥 + 10) 

 

5𝑥2 − 14𝑥 − 15 

+4𝑥2 +  8𝑥 + 10 

−       −        −       

𝑥2 − 22𝑥 −   25 

7𝑥2   2:  مثال  − 12𝑦 + 𝑥2  مان 10 − 45𝑦 +  مان ڪٽ ڪريو.   35

گهڻ رقمين کي عمودي طور اھڙيءَ طرح ترتيب ڏيو جو هڪجهڙا اصطلاح هڪ ٻئي    حل:
جي هيٺان اچي وڃن پوءِ ٻي گهڻ رقمي جي نشانين کي تبديل ڪريو ۽ جواب معلوم 

 ڪريو.
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 گهڻ رقمين جي ضرب: 

 ٻن گهڻ رقمين کي ضرب ڪرڻ لاءِ:

ضرب هڪ گهڻ رقمي جي ھر اصطلاح کي ٻي گهڻ رقمي جي ھر اصطلاح سان  •
 ڪريو.

 ۽ انھن جوابن کي جوڙ ڪريو. •

  هڪ اصطلاح جي ٻئي اصطلاح سان ضرب    1:مثال

هڪ اصطلاح کي ٻئي اصطلاح سان ضرب ڪرڻ لاءِ پھرين عددن کي ضرب ڪريو پوءِ 
کي ضرب ڏيڻ جي معنى آھي ان   نبدلجندڙجهڙن ھر بدلجندڙڻ کي ضرب ڪريو )هڪ

𝑦 جي درجن کي جوڙ ڪرڻ  × 𝑦 = 𝑦2   ) 

(2𝑥𝑦)(4𝑦) = 2.4. 𝑥𝑦. 𝑦 = 8𝑥𝑦2
 

 

 

 ٻه اصطلاح          هڪ اصطلاح     2:مثال 
 ٻنھي اصطلاحن ۾ ھر هڪ واحد اصطلاح کي ضرب ڏيو.

2𝑥(𝑥 + 3𝑥𝑦) = 2𝑥. 𝑥 + 2𝑥. 3𝑥𝑦 

                     = 2𝑥2 + 6𝑥2𝑦 

4𝑥(2𝑥2اھڙي طرح  + 𝑦)   

4𝑥(2𝑥2 + 𝑦) = (4𝑥 ×  2𝑥2) + (4𝑥 × 𝑦) = 8𝑥3 + 4𝑥𝑦 
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  اصطلاح 2 ×اصطلاح   2 3:مثال 

پھرين ٻن اصطلاحن کي پوئين ٻن اصطلاحن سان واري واري سان ضرب ڪيو ويندو  
 آهي.

(𝑎 + 𝑏)(𝑐 + 𝑑) = 𝑎𝑐 + 𝑎𝑑 + 𝑏𝑐 + 𝑏𝑑 

 اھڙيءَ طرح 

(2𝑥 + 3𝑦) (4𝑥 − 5𝑦) 

= 2𝑥(4𝑥 − 5𝑦) + 3𝑦(4𝑥 − 5𝑦) 

=  8𝑥2 − 10𝑥𝑦 + 12𝑥𝑦 − 15𝑦2 

= 8𝑥2 + 2𝑥𝑦 − 15𝑦2 

 گهڻ رقمين جي ونڊ 

ٻن گهڻ رقمين کي ونڊ ڪرڻ جي لاءِ هڪ گهڻ رقمي کي ٻي گهڻ رقمي جي هيٺان رکو ۽ 
 تقسيم جو عمل شروع ڪريو.

𝑥2 − 3𝑥 − 10

𝑥 + 2
 

 سڀ کان پھريان ساڄي طرف ونڊجندڙ ۽ کاٻي طرف ونڊيندڙ رکو.

𝑥 + 2)𝑥2 − 3𝑥 − 10 

اصطلاح کي ونڊجندڙ جي پھرين اصطلاح سان ونڊ ڪريو ۽ حاصل ونڊيندڙ جي پھرين 
 جواب کي مٿين ليڪ مٿان رکو.

𝑥                        

𝑥 + 2)𝑥2 − 3𝑥 − 10 

 

𝑥)   ان نتيجي کي ونڊيندڙ سان ضرب ڏيو، ته اھري صورت ۾   + 2) × 𝑥 = 𝑥2 + 2 𝑥     ان
 نتيجي کي ونڊجندڙ جي هيٺان رکو. 
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𝑥                        

𝑥 + 2)𝑥2 − 3𝑥 − 10 

𝑥2 + 2𝑥           
 

نئين لائن جي نتيجي کي سڌي طرح مٿين رقم مان ڪٽ ڪريو )ٽيڪنيڪل طور توھان  
کي نشان تبديل ڪرڻا پوندا( تنھنڪري توهان جو نتيجو ڪٽ ھوندو ته توھان کي ان جي  

 ان کي هيٺ ڏنل ليڪ هيٺان رکبو. بجائي جوڙ ڪرڻو پوندو ۽  
 

𝑥                        

𝑥 + 2)𝑥2 − 3𝑥 − 10 

−𝑥2 + 2𝑥           

0 − 5𝑥 − 10 

 

۽ تقسيم ڪندڙ    هاڻي لڪير جي هيٺان ونڊيندڙ ۽ نئين گهڻ رقمي جي عمل کي دھرايو 
سان تقسيم ڪريو ۽ حاصل    )-x5(تقسيم ٿيندڙ پھرين اصطلاح  کي    )x(پھرين اصطلاح  

 جواب کي ان جي مٿان رکو. 
𝑥  − 5              

𝑥 + 2)𝑥2 − 3𝑥 − 10 

−𝑥2 + 2𝑥           

0 − 5𝑥 − 10 

 

 ان نتيجي کي ونڊيندڙ رقم سان ضرب ڪريو. 
𝑥−)   اھڙي طرح  + 2) × −5 = −5 𝑥 −  ۽ نتيجي کي هيٺان رکو.  10

 

𝑥  − 5              

(𝑥 + 2)𝑥2 − 3𝑥 − 10 

± 𝑥2 ± 2𝑥           

0 − 5𝑥 − 10 

−5𝑥 − 10 

+      +       

 0 − 0 
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نشانيون تبديل  پوءِ هيٺين گهڻ رقمي کي گهڻ رقمي مان ڪٽ ڪريو )اھڙي صورت ۾  
 ڪريو( ۽ ايندڙ جواب کي لکو. 

 :2مثال 

 

 :3مثال 
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 2مشق  

 هيٺ ڏنل کي حل ڪريو: .1
(i).  (2 𝑥 + 5) + (4𝑥 + 6) 

(ii). (𝑥2 − 6 𝑥 − 9) + (− 5 𝑥2 + 9 𝑥 + 2) 

(iii). (2 𝑥𝑦 + 𝑥 + 5) − (3 𝑥𝑦 − 2𝑥 + 7) 

(iv). (− 7 𝑥2𝑦 + 𝑥𝑦 + 3𝑥 + 2) − (5 𝑥2𝑦 − 5 𝑥𝑦 − 6𝑥 − 7) 

(v). 2𝑥(𝑥3 + 2𝑥2 − 3𝑥 + 4) 

(vi). (𝑥 + 𝑦)(𝑥 − 𝑦) 

(vii). (2𝑝 + 3𝑞) × (4𝑝 − 8𝑞) 

(viii). (𝑥2 + 𝑛 − 3) ÷ (𝑥 + 3) 

(ix). (9𝑥2 − 6𝑥𝑦 − 8𝑦2) ÷ (3𝑥 + 2𝑦) 

(x). (𝑎6 − 𝑏6)(𝑎2 − 𝑏2) 

 

 لڳايو.   نشان  جو       )✓(      تي   جو   د رست   مان   جوابن   ڏنل   لاءِ   سوال   ھر  .2

 

i) 𝟒𝒎  𝟑   ضرب   جي𝒎    آهي   برابر: 

A. 7𝑚2
 

B. 12𝑚2
 

C. 12𝑚3
 

D. 12𝑚 
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ii) 𝟒𝒎  𝟐  جي ونڊ𝒎  :برابر آھي 

A. 2 

B. 2𝑚 

C. 2𝑚2 

D. 8𝑚 

 

iii) (𝟗 𝒙 − 𝟔) − (− 𝟓𝒙 +  :برابر آهي   (𝟕

A. 14𝑥 − 13 

B. 4𝑥 + 1 

C. −4𝑥 + 13 

D. −4𝑥 − 13 

vi ) (𝟗 𝒙 − 𝟔) + (− 𝟓𝒙 +  :برابر آھي   (𝟕

A. 14x + 1 

B.  4x - 1 

C. 4x + 1 

D. 4x + 13 

v)   −𝟐(𝟑𝒙 +  :برابر آھي   (𝟏

A. 6x + 2 

B.  6x + 2 

C. 6x - 2 

D. 6x – 2 
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 جزا، همزاد مساواتون      باب ڇھون 
 

 حصو پھريون: جزا
 جزا لھڻ جو عمل 

ار جي برابر هجي ته اھي  ھيا ٻن کان وڌيڪ الجبري اظھارن جي ضرب ا پت ڏنل اظ  ٻهجڏھن 
 ان ضرب ا پت جا جزا سڏرائيندا آھن. مثال طور جيڪڏھن  اظھار

  3𝑥2 + 6𝑥 = 3𝑥(𝑥 + ,𝑥  هجي ته (2 𝑥) ۽   3 + 3𝑥2   ان رقم جا جزا ٿيندا   (2 + 6𝑥  
   اصل ضرب سان ظاھر ٿين ٿا. حجيڪي 

 

  𝒌𝒂 + 𝒌𝒃 + 𝒌𝒄   لھڻ:    اظھار جا جزا 

 هڪ غير ٻڙي حقيقي عدد هجي ته   kاسان ڄاڻون ٿا ته جيڪڏھن 

 

k (𝑎   هتي + 𝑏 + 𝑐)    جا هن رقم جا ٻه جزا آھن k  هڪ ۽ ٻيو  (𝑎 + 𝑏 + 𝑐)   

 

5𝑥 (i)    :جزا لھو  : 1مثال  + 10𝑦 + 20𝑧  (ii) 6𝑥2 + 12𝑥𝑦 − 30𝑥𝑦2   

(i)  5𝑥 + 10𝑦 + 20𝑧                               حل:  

         = 5(𝑥 + 2𝑦 + 4𝑧)  

(عام جزو آھي 5ڇاڪاڻ ته )  

(ii)  6𝑥2 + 12𝑥𝑦 − 30𝑥𝑦2                            

         = 6𝑥(𝑥 + 2𝑦 − 5𝑦2)   

 (عام جزو آھي  6x ڇاڪاڻ ته )

 

Ka + kb + kc = k (a + b + c) 
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  𝒂𝒄 + 𝒂𝒅 + 𝒃𝒄 + 𝒃𝒅   ڻ انداز جي اظھار جا جزا لھ : 

   اسان کي خبر آھي ته: 

 :ثبوت

R. H. S = (𝑎 + 𝑏)(𝑐 + 𝑑)    

             = 𝑎(𝑐 + 𝑑) + 𝑏(𝑐 + 𝑑)  

         = 𝑎𝑐 + 𝑎𝑑 + 𝑏𝑐 + 𝑏𝑑 = L. H. S 

L. H. S = 𝑎𝑐 + 𝑎𝑑 + 𝑏𝑐 + 𝑏𝑑    

             = 𝑎(𝑐 + 𝑑) + 𝑏(𝑐 + 𝑑)  

           = (𝑎 + 𝑏)(𝑐 + 𝑑) = R. H. S 

 

5𝑥 (i)    :جزا لھو  : 2مثال  + 𝑥𝑧 + 5𝑧 + 𝑧2  (ii) 3𝑥2𝑦 + 6𝑥𝑦2 − 2𝑥𝑧 − 4𝑦𝑧   

(i)  5𝑥 + 𝑥𝑧 + 5𝑧 + 𝑧2                          حل:  

         = 𝑥(5 + 𝑧) + 𝑧(5 + 𝑧)  

= (5 + 𝑧)(𝑥 + 𝑧)                                     

(ii)  3𝑥2𝑦 + 6𝑥𝑦2  −  2𝑥𝑧 − 4𝑦𝑧               

         = 3𝑥𝑦(𝑥 + 2𝑦) − 2𝑧(𝑥 + 2𝑦)   

        = (𝑥 + 2𝑦)(3𝑥𝑦 − 2𝑧) 

 

𝒂𝟐 ± 𝟐𝒂𝒃 + 𝒃𝟐   ڻ: انداز جي اظھار جا جزا لھ 

(i)      اسان کي خبر آھي ته        (ii)        اسان کي خبر آھي ته    

 :ثبوت 

 

L. H. S = 𝑎2 + 2𝑎𝑏 + 𝑏2
    

             = 𝑎2 + 𝑎𝑏 + 𝑎𝑏 + 𝑏2
  

            = (𝑎 + 𝑏)(𝑎 + 𝑏)    

           = (𝑎 + 𝑏)2 = R. H. S 

 :ثبوت 

 

            L. H. S = 𝑎2 − 2𝑎𝑏 + 𝑏2
    

             = 𝑎2 − 𝑎𝑏 − 𝑎𝑏 + 𝑏2
  

            = 𝑎(𝑎 − 𝑏) − 𝑏(𝑎 + 𝑏)    

 = (𝑎 − 𝑏)(𝑎 − 𝑏) = (𝑎 − 𝑏)
2

= R. H. S 

 

ac + ad + bc + bd = (a + b) (c + d) 

a2 + 2ab + b2 = (a + b)2 a2 - 2ab + b2 = (a - b)2 
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𝒙𝟐      :جزا لھو  : 1مثال  + 𝟔𝒙𝒚 + 𝟗𝒚𝟐   

𝑥2 + 6𝑥𝑦 + 9𝑦2                                حل:  

         = (𝑥)2 + 2(𝑥)(3𝑦) + (3𝑦)2
  

  = (𝑥 + 3𝑦)2        (فارمولا مطابق)                          

𝟐𝟓𝒙𝟐      :جزا لھو  : 2مثال  − 𝟏𝟎𝒙𝒚 + 𝒚𝟐   

25𝑥2 − 10𝑥𝑦 + 𝑦2                                حل:  

         = (5𝑥)2 − 2(5𝑥)(𝑦) + (𝑦)2
  

  = (5𝑥 − 𝑦)2              (فارمولا مطابق)                          

 

  𝒂𝟐 − 𝒃𝟐    لھڻ: انداز جي اظھارن جا جزا 

 اسان کي خبر آهي  

𝑎2 − 𝑏2 = (𝑎 + 𝑏)(𝑎 − 𝑏)  

𝐑. 𝐇. 𝐒 = (𝑎 + 𝑏)(𝑎 − 𝑏)           ثبوت:  

               = 𝑎(𝑎 − 𝑏) + 𝑏(𝑎 − 𝑏)  

   = 𝑎2 − 𝑎𝑏 + 𝑎𝑏 − 𝑏2                       

   = 𝑎2 − 𝑏2 𝐋. 𝐇. 𝐒                 

       :جزا لھو  : 1مثال 

4𝑎2 − 9𝑏2                                حل:  

                   = (2𝑎)2 − (3𝑏)2
  

  = (2𝑎 + 3𝑏)(2𝑎 − 3𝑏)                                  

8𝑎2  (ii)    :جزا لھو  : 2مثال  + 50𝑏2  (i) 25𝑥2 − 36𝑦2            

(i)  25𝑥2 − 36𝑦2                                     حل:  

         = (5𝑥)2 − (6𝑦)2
  

= (5𝑥 + 6𝑦) (5𝑥 − 6𝑦)                         

(ii)   8𝑎2 + 50𝑏2  

         = 2(4𝑎2 − 25𝑏2)    

        = 2{(2𝑎)2 − (5𝑏)2}  

        = 2(2𝑎 + 5𝑏)(2𝑎 − 5𝑏) 
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 :1مشق 

 رقمن جا جزا لھو: هيٺ ڏنل   )الف(  

(1) 4𝑥 + 8𝑧       (2) 2𝑥 − 4𝑥𝑦 + 8𝑥𝑧 

(3) 5𝑥 + 10𝑦 + 3𝑥𝑧 + 6𝑦𝑧    (4) 𝑥2 + 5𝑥 + 6𝑥𝑦 + 30𝑦 

(5) 𝑎𝑏𝑐 − 𝑎𝑏𝑑 + 𝑐𝑥 − 𝑥𝑑     

 

 جزا لھو:  )ب(  

(1) 𝑎2 + 10𝑎 + 25      (2) 𝑥2 + 12𝑥𝑦 + 36𝑦2
 

(3) 4𝑥2 + 12𝑥𝑦 + 9𝑦2
     (4) 16𝑎2 + 40𝑎𝑏 + 25𝑏2

 

(5) 49𝑝2 − 14𝑝 + 1 

 

 جزا لھو:  )ج(  

(1) 81𝑥2 − 4𝑦2
   (2) 169𝑎2 − 100𝑏2

  (3) 3𝑎2 − 27𝑏2
 

(4) 2𝑝2 − 18𝑞2
   (5) 5𝑥2 − 125𝑦2
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   ون مسوات ليڪي  حصو ٻيو: همزاد 
  ۽    x توھان وٽ ٻه مختلف مساواتون آھن ۽ هر هڪ ۾ ٻه نامعلوم آھن، مثال طور جيڪڏھن  

y  ، مساواتن جي جوڙي کي همزاد  ته توھان ٻنھي نامعلومن کي حل ڪري سگهو ٿا. اھڙي
 مساوات سڏيو ويندو آھي. ڇاڪاڻ ته هي مساوات هڪ ئي وقت ۾ حل ٿينديون آھن. 

2𝑥 +  4𝑦 =  14 

4𝑥 −  4𝑦 =  4 

x ۽ y  لاءِ قدرن جو هڪڙو سيٽ جيڪو ٻنھي بدلجندڙن کي پورو مٿين مساواتن جي جوڙي
 .آھي( 3، 2)جيڪا ي هڪندو هڪ ئي وقت صحيح قيمت آ

 :مي سرگر 
۽ هڪ    ن دوستن جو هڪ گروپ ڪيفي ڪراچي ويو. هن چانھ ۽ ڪافي جو آرڊر ڏنو. ٻن چانھ

  150جڏھن ته هڪ چانھ ۽ هڪ ڪافيءَ جي گڏيل قيمت  رپيا آھي. 200عدد ڪافي جي قيمت 
ڪافي جي قيمت ڪيتري   يهڪ پيال۽  ته معلوم ڪريو هڪ پيالي چانھ جي قيمت    رپيا آھي  
 آھي؟ 

. آھي yڪافي جي قيمت  پيالي۽ هڪ  xاچو ته سمجهون ٿا ته هڪ پيالي چانھ جي قيمت  
 ٺاھي سگهو ٿا. ونان صورتحال مان، توھان ٻه مساوات

+ 2𝑥 )مساوات هڪ(              𝑦 =  200    

+ 𝑥)مساوات ٻه(             𝑦 =  150    

۽ ٻن   نٻئي ڏينھن دوست ڪيفي حيدرآباد ويا، چانھ ۽ ڪافي جو آرڊر ڏنو. هنن ٽن چانھ
 رپيا ڏنا.  550لاءِ  نچانھن ۽ چار ڪافي  نرپيا ڏنا. ۽ ٽ 350ڪافين لاءِ 

 هڪ چانھ ۽ هڪ ڪافي جي قيمت معلوم ڪرڻ لاءِ توھان کي مسوات ٺاھڻي پوندي. 

+ 3𝑥 )مساوات هڪ(              2𝑦 =  350    

+ 3𝑥)مساوات ٻه(             4𝑦 =  550    
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 کي حل ڪرڻ ھمزاد مساوات  
 : 1مثال 

+ 𝑥 )مساوات هڪ(              𝑦 =  24    

2𝑥)مساوات ٻه(            −  𝑦 =  −6    

 بدلجندڙ برابر ۽ مخالف آھن.   yهن مساوات ۾ 

 کي ختم ڪر سگهو ٿا.   y کي جوڙ ڪرڻ سان  2۽  1مساوات 

 

هڪ منفي اصطلاح   2وات ااصطلاح تي مشتمل آھي جڏھن ته مس y 1وات اڇاڪاڻ ته مس
تي مشتمل آھي. هي ٻئي اصطلاح جوڙ ڪرڻ سان هڪ ٻئي کي رد ڪري ڇڏيندا آھن 

جي قيمت   x  وات آھي جيڪا اسان کي ابدلجندڙ اصطلاح واري هڪ نئين مس yجنھن سان 
𝑥: 3𝑥 معلوم ڪرڻ لاءِ   =   3کي آساني سان حل ڪرڻ جي اجازت ڏئي ٿي. ٻنھي طرف  18
𝑥ونڊ ڪرڻ سان  =  حاصل ٿيندو.   6

 جي قيمت رکڻ سان x اصل مساوات ۾ 
 

𝑥 + 𝑦 = 24 
6 +  𝑦 =  24 

 

 ڪٽ ڪريو. 6ٻنھي پاسن کان 
6 − 6 +  𝑦 =  24 –  6 

𝑦 = 18 

,𝑥)  تنھنڪري  𝑦) = (6, 18) 
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 تي غور ڪريو.   ن وات ا هيٺ ڏنل مس   :2مثال  

+ 2𝑥 )مساوات هڪ(               2𝑦 =  14    

+ 3𝑥)مساوات ٻه(             𝑦 =  1    

 

هن صورتحال ۾ توھان کي اھو سمجهڻ گهرجي ته ٻن مساواتن کي جوڙ ڪرڻ سان ڪنھن  
ا برابر ڪرڻ جي ضرورت  ڍنبه نامعلوم کي ختم نه ڪري سگهبو. هتي اوھان کي عددي م  

 آھي. 
ضرب ڪرڻو  سان    2  کي   2کي ختم ڪرڻ لاءِ اسان کي مساوات    y  بدلجندڙ هڪ  

 پوندو.  

 

    xاسان وٽ جيڪو حاصل ٿيو آھي اھا هڪ نئين مساوات آهي، پر هڪ اڻڄاتل متغير
 سان گڏ.

,𝑥   جيڪا −4𝑥 =  جي اجازت ڏئي ٿو. ڻجي قيمت کي حل ڪر 12−

𝑥ڪرڻ سان اسان کي    ڊون  4−  ٻنھي پاسن سان   =  حاصل ٿيندو.      3

جي قيمت لھڻ لاءِ استعمال ڪندا   yجيڪا  جي قيمت معلوم آھي x اسان وٽ  هاڻي
 سين. 

 جي قيمت وجهڻ سان x۾  1مساوات 

2(3) +  2𝑦 =  14 

6 +  2𝑦 =  14 
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 ڪٽ ڪريو. 6ٻنھي پاسن کان 

6 − 6 +  2𝑦 =  14 –  6 

2𝑦 =  8 

بر ابر قيمت جي yجيڪو  حاصل ٿيندو آھي 4ڊ ڪرڻ سان اسان کي  نو   2ي پاسن سان ھٻن
 آھي.

,𝑥)   تنھنڪري  𝑦)  =  (3, 4) 

 آهي ته عدد معلوم ڪريو. 2آهي ۽ انھن جو فرق  14ٻن عددن جو مجموعو   : 3مثال  

 . سان ظاهر ڪريو  y ۽   xٻن عددن کي 

  (i)              𝑥 + 𝑦 = 14  

(ii)                𝑥 − 𝑦 = 2   

2𝑥ڪرڻ سان  جوڙکي  (ii) ۽  (i) مساوات =  حاصل ٿيندو    16

  
2𝑥

2
 =

16

2
𝑥،  يا    =

16

2
 يا   

𝑥 =  يا   8

 جي قيمت ملندي.   yجي قيمت رکڻ سان اسان کي     x  ۾ (i)مساوات 

8 +  𝑦 =  14 

  8 –  8 + 𝑦 = 14 −   يا                8 

 𝑦 = 14 −   يا   8

𝑦 =   يا        6
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= 𝑥  ،تنھنڪري = 𝑦  ۽  8   6 

 آھن.  8۽  6تنھنڪري ٻه عدد 

 سال وڏو آھي.    9سال آھي. منو راجو کان    11  ن جو جوڙ عمر    ه ي موجود ج منو ۽ راجو    : 4مثال  
 معلوم ڪريو.    يون انھن جي موجودا عمر 

 

سال ٿئي ٿي.   56جي عمر پيءَ جي عمر ۾ ٻه دفعا جوڙ ڪجي ته اھا جيڪڏھن پ ٽ   : 5مثال  
سال ٿئي ٿي ته پيءُ   82جيڪڏھن پيءَ جي عمر کي پ ٽ جي عمر ۾ ٻه ڀيرا ملايو وڃي ته اھا 

  ۽ پ ٽ جي عمر معلوم ڪريو. 

 ل سا  =x  پيءَ جي عمر

 سال   =y جي عمر ٽَ پ  

 

 آھي ته:   سال    yعمر    موجودا    ۽ راجو جي سال      x  عمر  موجودا  جي  منو  

(1)  𝑥 + 𝑦 = 11 

(2)  𝑥 − 𝑦 = 9 

 سان حاصل ٿيندو آھي. جوڙ ڪرڻ  کي    (  2)   ۽  (  1) 

2𝑥 = 20 

𝑥 =  10 

 ۽ 
    𝑥 + 𝑦 = 11  

10 + 𝑦 = 11 

𝑦 = 11 − 10 = 1 

 

 سال جو آھي.   1سال ۽ راجو    10عمر    ه منو جي موجود 
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 پوءِ

 (i) 2𝑦 + 𝑥 =  56    

 ۽

  (ii) 𝑦 + 2𝑥 = 82  

 اسان کي ملندي سان ضرب ڪرڻ سان  2 کي  (i) مساوات

   (iii) 4𝑦 + 2𝑥 = 112 

x  کي ختم ڪرڻ لاءِ مساوات(iii)   مان مسوات(ii)  .کي ڪٽ ڪريو 
 
 
 
 

 ونڊ ڪرڻ سان   3ٻنھي پاسي 

3𝑦

3
=

30

3
     

𝑦 يا، =
30

3
   

= 𝑦  يا  10  

 . جي قيمت ملندي  xقيمت رکڻ سان اسان کي  جي  y ۾( i) مساوات

2 𝑦 +  𝑥 =  56 

2 ×  10 +  𝑥 =  56 

 20 + 𝑥 =   يا  56

 20 – 20 + 𝑥 = 56 –    يا 20 

 𝑥 = 56 − 20  

(iii)_________4𝑦 + 2𝑥 = 112   
(ii)_________  𝑦 + 2𝑥 =    82   

                 (−)    (−)      (−) 
  ___________________ 

                    3𝑦          =     30   
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𝑥 =    يا 36 

(𝑥, 𝑦)  =  (36, 10) 

 متبادل طريقي سان مساوات کي حل ڪرڻ 
وات ٻي مساوات سان هن طرح ڳنڍيندا آھيون ته جيئن  امتبادل طريقي ۾ اسان هڪڙي مس

 وات تي غور ڪريو. اجي لحاظ کان بيان ٿي سگهي. ڏنل همزاد مسطريقي هڪ متغير ٻئي 
(i) 𝑥 +  𝑦 =  24 

(ii)2𝑥 −  𝑦 =  −6 

 جي وضاحت ڪريو.  y جي لحاظ کان کڻو ۽    x کي 1مساوات 
𝑥 +  𝑦 =  24 

𝑦 =  24 −  𝑥 

 ۾ ساڳئي متغير لاءِ ان کي تبديل ڪريو.   2ان کان پوءِ مساوات 
24ٿا جيڪا    نکي کڻو  yهن صورت ۾ اسين   − 𝑥      ۾    2آھي ۽ ان کي مساواتy    جي جڳھ

   تي رکون ٿا. 

 

ي، اسان ان کي عام حسابي طريقي وسيلي حل هواري مساوات آ  (  x) هاڻي اسان وٽ هڪ  
   ڪري سگهون ٿا. 

2𝑥 − 24 + 𝑥 = −6 

 انھن اصطلاحن کي گڏ ڪرڻ سان اسان حاصل ڪنداسين 
3𝑥 –  24 =  −6 

3𝑥 جو ڙ ڪرڻ سان  24 ٻنھي پاسي  = 18   

 ڪرڻ سانسان ونڊ  3ٻنھي پاسن کي 
𝑥 = 6 

جي    y وات ۾ وجهياجي قيمت کي ڪنھن اصل مس  xمعلوم آھي اسان   x  ته  جيئن هاڻي 
= 𝑥 قيمت معلوم ڪري سگهون ٿا.   𝑥جي قيمت   6 + 𝑦 =   ۾ وجهڻ سان  24

6 + 𝑦 =  24 

 ڪٽ ڪرڻ سان.  6ٻنھي پاسي 

𝑦 = 18 
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(𝑥, 𝑦) = (6, 18) 

 2مشق  

1. x  ۽ y   5 :  لاءِ حل ڪريو𝑥 + 3𝑦 = 3𝑥   ۽ 7 + 5𝑦 = −23 

 

2. a  ۽  b  10:  لاءِ حل ڪريو𝑎– 8𝑏 = –𝑎 ۽ 610 9𝑏 = −2 

 

3.  x ۽  y  .جي قيمت معلوم ڪريو 

2𝑥 + 4𝑦 = 14 

4𝑥 − 4𝑦 = 4 

 

 متبادل جي طريقي سان همزاد مساوات حل ڪريو .4

6𝑎 +  𝑏 =  18 

4𝑎 +  𝑏 =  14 

 

 خارج ڪرڻ واري طريقي سان همزاد مساواتن کي حل ڪرڻ  .5

3ℎ + 2𝑖 =  8 

2ℎ + 5𝑖 = −2 

  65۽ چار رٻڙن جي قيمت    نپينسل  3رپيا آھي ۽    35۽ هڪ رٻڙ جي قيمت    ونپينسلٻه   .6
 رپيا آھي. پينسل ۽ رٻڙ جي قيمت الڳ الڳ ڳوليو. 

ڀيرا گهٽ آھي ته   7آھي جيڪڏھن هڪ عدد ٻئي کان  209ٻن عددن جو مجموعو  .7
 معلوم ڪريو؟ عدد 

  3سينٽي ميٽر آھي. جيڪڏھن ان جي ڊيگهه ويڪر کان   158ائرو دمستطيل جو  .8
  ؟ دفعا وڌيڪ هجي ته مستطيل جي ايراضي معلوم ڪريو
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  راايراضي ۽ مقد باب ستون: 
   

 استعمال( جو ايراضي معلوم ڪرڻ )هيرو جو فارمولا  يٽڪنڊي ج
 ”S“  )اڌ پيريميٽر(    ميٽريپيرسيمي  ۽ ٽڪنڊي جو  هجن  ٽڪنڊي جا پاسا    C۽    A  ،Bجيڪڏھن  
 ٽڪنڊي جي ايراضي معلوم ڪرڻ لاءِ فارمولا آھي.  هجي ته

(چورس  يونٽن  ۾)  √[𝑠(𝑠 − 𝑎)(𝑠 − 𝑏)(𝑠 − 𝑐)] =    ٽڪنڊي جي ايراضي  
  

کي فارمولا    Sآھي، جنھن جو مطلب آهي ٽڪنڊي جو اڌ فريم   اڌ پيريميٽر    يا  سيمي  ”S“)نوٽ(:  
 ي معلوم ڪبو آهي.  راستعمال ڪ 

  𝑠 =
(𝑎+𝑏+𝑐)

2
     

سينٽي    10۽    8،  6جي پاسن جي ڊيگهه    ھنڪنڊي جي ايراضي معلوم ڪريو جنهڪ ٽ  1:مثال 
 ميٽر آهي.  

 :حل
10,8,6    پاسن جي ڊيگهه   =   

12  ميٽر جي قيمت ي ر  ي پ   سيمي  =
6+8+10

2
=

𝑎+𝑏+𝑐

2
=  𝑠 =   

𝑠(𝑠√ ايراضي   ي ٽڪنڊي ج  − 𝑎)(𝑠 − 𝑏)(𝑠 − 𝑐) =    

√12 (6) (4) (2)                   =                                

24 𝑐𝑚2 = √576                  =                                
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ان  سينٽي ميٽر آھن.  15سينٽي ميٽر ۽  14سينٽي ميٽر ،  13هڪ ٽڪنڊي جا پاسا       :2  مثال 
    جي ايراضي معلوم ڪريو.

 مليل مواد:  :حل 
      𝑎 = 13𝑐𝑚, 𝑏 = 14𝑐𝑚 𝑎𝑛𝑑 𝑐 = 15𝑐𝑚       

𝑠    هاڻي  =
𝑎 + 𝑏 + 𝑐

2
     

𝑆 =
13 + 14 + 15

2
 =  (سينٽي  ميٽر )  21

   

=   ٽڪنڊي جي  ايراضي √𝑠(𝑠 − 𝑎)(𝑠 − 𝑏)(𝑠 − 𝑐)                                                        

= √21 (21 − 13) (21 − 14) (21 − 15) 

= √21 × 8 × 7 × 6                                      

= √7 × 3 × 2 × 2 × 2 × 7 × 2 × 3          

= 2 × 2 × 3 × 7                                             

= 84 𝑐𝑚2                                                         

 چوڪنڊي جي ايراضي معلوم ڪرڻ )هيرو جو فارمولا استعمال ڪري(  
هيرو جو فارمولو چوڪنڊي تي پڻ لاڳو ٿئي ٿو هڪ چوڪنڊي جي ايراضي معلوم ڪرڻ لاءِ  

 ٽڪنڊ ۾ تبديل ڪيو ويندو آھي. ان کي 
  هر الڳ ي ته اسان ھ ٽڪنڊي شڪلين ۾ ورھائجي ويندو آ شڪل هڪ دفعو جڏھن چوڪنڊي

حصن جي ايراضيءَ کي معلوم ڪرڻ لاءِ هيرو جو فارمولو استعمال ڪندا آھيو ته   نٽڪنڊ
هر ٽڪندي واري ايراضيءَ کي معلوم ڪرڻ کان پوءِ، چوڪنڊي حصي جي ايراضيءَ کي  

 . ويندو آھي معلوم ڪرڻ لاءِ سڀني ايراضين کي جوڙ ڪيو
ميٽر   100 هڪ پاسو وشڪل جي ايراضي معلوم ڪريو جيڪڏھن ان جلغڙ نما هڪ مثال 

 ميٽر آھي.  160ريب جي ڊيگهه اهڪ هجي. ان جي 
  



 

86 
 
 

 آھي.  ميٽر  BD = 160 اريب جي ڊيگهه  ميٽر آهي.  100 پاسوهڪ  ABCD :1 مثال

 

 

 تي غور ڪريو.  ABD هاڻي ٽڪنڊي

 

𝑠 =
100 +  100 +  160

2
    

 𝑠 =
360

2
 

 𝑠 = 180 𝑚 

ABD هڪ ٽڪنڊي جي ايراضي       = √[𝑠(𝑠 − 𝑎)(𝑠 − 𝑏)(𝑠 − 𝑐)]   چورس يونٽ 

𝑠  هاڻي هيرو جي فارمولي ۾ = 180 ،  𝑎 = 100،  𝑏 = 𝑐 ۽ 100 = جا ملھ       160
 :حاصل ڪري سگهجي ٿو وجهي

A = √ [180 (180 –  100)(180 –  100)(180 –  160)]        

A = √[180(80)(80)(20)]                                                       

𝐴 =  √23040000                                

A = 4800 𝑚2                                                                              

 :برابر آھيجي رامبس جي ايراضي ايراضي جي  ABD ڪنڊي۽ ٽ  BCD ٽڪنڊي 

4800 + 4800 = 9600 𝑚2
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 : 2مثال  
يونيورسٽي جي شاگردن پاران صفائي مھم لاءِ ريلي ڪڍي. اھي ٻن گروپن ۾ لائين ۾ ويا.  

گذريو  مان    AC   ۽  CD    ،DAجي گهٽين مان گذريو ۽ ٻيو گروپ    AB۽    BC    ،CAهڪ گروپ  
انھن گهٽين ۾ بند ٿيل علائقي کي صاف ڪيو. شاگردن   ۽  ين تصوير ۾ ڏيکاريل آهيئج

ل ايراضي ڳولھيو   )لائين جو چوٽي کي نظرانداز ڪريو(. جيڪڏھن:پاران صاف ڪيل ڪ 
  AB = 9m، BC = 40m، CD = 15m، DA = 28m ۽   ∠B = معلوم   900 به  اھو  پڻ  ۽ 

 ي علائقي کي ڪيو. رڪريو ته ڪھڙي گروھ وڌيڪ علائقي کي صاف ڪيو ۽ ڪيت
 حل:

 

AB  ان کي ڏسندي = 9m، BC = 40m     ور 𝐵∠ا = 900  

AC تنھنڪري = √(9)2 + (40)2 =  √81 + 1600   

AC = √1681 = 41m  

Aاھڙي طرح شاگردن جي پھرئين گروپ ٽڪنڊي  BC  جي علائقي کي صاف ڪيو    

)   تنھنڪري ٽڪنڊي جي ايراضي 
1

2
) (40)(9)m2 =  

180m2 =                       

 آھي.  180𝑚2 کي صاف ڪرڻ لاءِ شاگردن جو پھريون گروپ  ABC تنھنڪري لائين 

A هاڻي شاگردن جو هڪ ٻيو گروپ  CD  کي صاف ڪري ٿو، جنھن جي پاسن جي ڊيگهه  

41m، 28m  15  ۽m  .آھي 

 ين آھي جنھن جي پاسن جي ڊيگهه  شاگردن جو هڪڙو ٻيو گروپ لائ ACDهاڻي 
 

𝑠  ته =
41+28+15

2
   

𝑠 = 42𝑚 
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 جو فارمولا استعمال ڪندي، اسان حاصل ڪندا آھيون  وهير

  A = √[s(s − a)(s − b)(s − c)]  

A = √[42(42 − 41)(42 − 28)(42 − 15)] m2
 

A = √[42(1)(14)(27)] m2
 

A = √15876 m2   

  A = 126 m2  

ACD 126m2  تنھنڪري شاگردن جي هڪ گروپ لين 
 کي صاف ڪيو.    

ل علائقو سڀني شاگردن پاران صاف ڪيو ويو  306m2 ڪ  = 180m2 + 126m2
 

تنھنڪري، شاگردن جي پھرين گروپ شاگردن جي ٻئي گروپ پاران صاف ڪيل علائقي 

 کان وڌيڪ علائقن کي صاف ڪيو.  

 هڪ گولي جي مٿاڇري جي ايراضي  
 

گول جي وصف  آھي جهڙوڪ: باسڪٽ بال وغيره خي شڪل جو مثالر   3گولو هڪ گول جو 
 ‘ وندو آهيمرڪزي نقطي کان هڪجهڙائي واري مفاصلي تي ه’هر نقطو ان جو آھي ته 

 

 قطر
 رداس

ز ڪ مر  
O 

C A 
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  ھوندوساڳيو  گولي لاءِ    ردائري جو رداس مرڪز کان مٿاڇري تائين فاصلو آھي. اھو فاصلو ه
 سطح کان ڪٿي به ماپيو وڃي. ا هي ان جي چآھي 
جي مٿاڇري تي ٻن نقطن کي مرڪز  گوليجو قطر هڪ سڌي لائين آھي جيڪو  گوليهڪ 

 .  ٿوسان جوڙي 
جاري  پائي هڪ خاص نمبر آھي جيڪو گول ۽ گولي لاءِ استعمال ڪيو ويندو آھي اھو هميشه  

π  اسان هڪ مختصر تصور استعمال ڪنداسين.  جنھن ۾رھندو آھي هتي   = ڪ  ہ   3.14
 پڻ استعمال ٿيندي آھي.   "𝜋"  کي ظاھر ڪرڻ لاءِ علامت  𝑝𝑖 نمبر آھي 

لاءِ اسان هڪ خاص فارمولا معلوم ڪرڻ کي  ايراضيڪنھن گولي جي مٿاڇري واري 
 استعمال ڪندا آھيون.  

= 4 × 𝜋 × 𝑟2   مٿاڇري واري ايراضي   

 
سينٽي ميٽر    5واري ايراضي معلوم ڪيو جنھن جو رداس  هڪڙي گولي جي مٿاڇري    :1  مثال 
 .آھي

 =  4 ×  𝜋 ×  𝑟2 مٿاڇري واري ايراضي   

                                     = 4 ×  3.14 × 52                                        
                                     = 4 ×  3.14 ×  25                                        
                                     = 100 ×  3.14 = 314cm2                                        

 

 سينٽي ميٽر آھي؟ 3جو رداس  نهڪ گولي جي مٿاڇري واري ايراضي ڇا آھي جنھ :2مثال  
=  مٿاڇري واري ايراضي   4 ×  𝜋 ×  𝑟2

 

                                         = 4 ×  3.14 ×  32                           

                                         =  4 ×  3.14 ×  9                                    

                                         = 36 x 3.14 =  113.04 cm2                                  
 

 هڪ گولي جو مقدار 
مقدار اھو آھي ته هڪ  گولي جو گولي جي مقدار کي معلوم ڪرڻ لاءِ هڪ ٻيو فارمولا آھي. 

آھي. مقدار جي سوال جو جواب هميشه ڪعب يونٽ   موجود ھونديگولي اندر ڪيتري جاءِ 
 ۾ ھوندو آھي. 

  مقدار

4

3
 𝜋𝑟3 =  
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 : 1مثال  
 هڪ گولي جو مقدار ڇا آھي؟  واريسينٽي ميٽر جي رداس  3 

 =
4

3
𝜋𝑟3      مقدار  

 =
4

3
×   مقدار      3(3)3.14

 =
4

3
× 3.14 ×   مقدار      27

 = 113.04 𝑐𝑚3     مقدار   

 

 :2مثال  
𝝅)   جي گولي جو مقدار ۽ سطح جي ايراضي معلوم ڪيو    ميٽر   سينٽي   2.1  رداس   =

𝟐𝟐

𝟕
) 

 

 حل: 
 = 2.1𝑐𝑚  رداس   جو   گولي    

 =
4

3
𝜋𝑟3  مقدار   جو   گولي     

 =
3

4
× 3.14 × (2.1)3 = 21.80 𝑐𝑚3  مقدار   جو   گولي     

 = 4𝜋𝑟2 ايراضي   جي   علائقي   واري   مٿاڇري     =   

 = 4 × 3.14 × 2.1 × 2.1 = 55.44 𝑐𝑚2 ايراضي   جي   علائقي   واري   مٿاڇري   

 

 
 مخروط جي مٿاڇري واري ايراضي 

آھي جنھن ۾ هڪ گول بنياد ۽ هڪ چوٽي آھي. سرڪلر   انچوڍ وشڪل وار 3Dمخروط هڪ 
 بيس تي هر نقطو چوٽيءَ سان ڳنڍيل ھوندو آھي.

ل ايراضي آھي. يعني   مخروط جي مٿاڇري واري ايراضي ان جي ٻن سطحن سان ڍڪيل ڪ 
واري   مٿاڇري  ل  ڪ  جي  مخروط  ايراضي،  واري  مٿاڇري  مڙيل  ايراضي   واري  بيس  گول 

  . شامل آھيبه ايراضي ۾ ان جي بنياد جو علائقو 
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 = A = 𝜋𝑟2 ايراضي   واري   بنياد   گول  

 = 𝜋𝑟𝑙  ايراضي   جي   علائقي   واري   مٿاڇري   

 

 = 𝜋𝑟2 +  𝜋𝑟𝑙 = 𝜋𝑟(𝑟 + 𝑙) ل   طرح   اھڙي    ايراضي   جي   مٿاڇري   ڪ 

 

  عمودي   آھي.   فاصلو   تائين   ڪنڊ   جي   بنياد   جي   مخروط   کان   چوٽيءَ   اوچائي   پاسيري   جي   مخروط 
  معلوم   اوچائي   جي   مخروط   آهي.   تائين   فاصلي     واري   چوٽي   کان   مرڪز   جي   بنياد   ي مخروط   اوچائي 
   آھي.   ڏنل   فارمولا   لاءِ   ڪرڻ 

𝑙   اوچائي   جي   مخروط  = √ℎ2 + 𝑟2   

 مخروط بنياد جو رداس آھي.' r'عمودي اوچائي آھي ۽  'h' جتي 
 

ل مٿاڇري واري ايراضيءَ  1مثال     معلوم ڪيو : مڙيل مٿاڇري واري ايراضي ۽ مخروط جي ڪ 
 سينٽي ميٽر آهي. 15سينٽي ميٽر ۽ پاسيري اوچائي  7جنھن جو بنياد وارو رداس 

 حل: 
7 = 𝑟 سينٽي ميٽر 

 15 = 𝑙 سينٽي ميٽر 

 = 𝜋𝑟𝑙مخروط جي مٿاڇري واري ايراضي  

 =  3.14 × 7 × 15 = 329.7𝑐𝑚2مخروط جي مٿاڇري واري ايراضي   
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 = 𝜋𝑟(𝑟 + 𝑙)ل سطح جي ايراضي     ڪ 

                                       = 3.14 ×  7 (7 + 15)                   

                                       = 3.14 ×  7 ×  22                   

                                       = 21.98 × 22                   

483.56𝑐𝑚2                                                    = 

سينٽي ميٽر   15بنياد جو قطر ۽   سينٽي ميٽر آهي 20اوچائي پاسيري مخروط جي    :2مثال  
  ايراضي معلوم ڪريو.آهي. مخروط جي مٿاڇري واري 

 حل: 

20  ويڪرائي اوچائي = 𝑙  سينٽي ميٽر    =

15   قطر = 𝑑  سينٽي ميٽر  =

7.5  رداس =
15

2
=

𝑑

2
= 𝑟  سينٽي ميٽر   =

 = 𝜋𝑟𝑙  مخروط جي مٿاڇري واري ايراضي   

 = 3.14 × 7.5 × 20 = 471𝑐𝑚2مخروط جي مٿاڇري واري ايراضي      

 مخروط جو مقدار 
مقدار آھي. هن کي رياضياتي طور تي لکي  ومخروطي جاءِ ج ي مخروط جو مقدار ان ج

 :سگهجي ٿو
  مخروط جو مقدار

1

3
πr2h = 

 r بنياد جو ريڊيس آھي  ، h عمودي اوچائي 

 9سينٽي ميٽر آھي ۽ اوچائي  4مخروط جو مقدار معلوم ڪريو. جيڪڏھن رداس :1مثال  
 سينٽي ميٽر آھي. 

 حل: 
4  رداس = 𝑟   سينٽي ميٽر 

9 اوچائي  = ℎ  سينٽي ميٽر 
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 مقدار جو فارمولا استعمال ڪندي.  

v =
1

3
πr2h 

v =
1

3
 3.14(4)2 × 9 

v = 150.71 𝑐𝑚3
 

سينٽي ميٽر  14جنھن جو رداس  جو هڪ گلوب هڪ گولي جي شڪل ۾ آھي ڌرتي :   2مثال  
 آھي ته ان جو مقدار ۽ سطح جي ايراضي معلوم ڪيو. 

 

 جو مقدار آهي گولي 

= V  مقدار 

V =
4

3
πr3  

V =
4

3
(3.14) (14)3

 

V = 11,488.21 cm3
 

 مٿاڇري واري علائقي جي ايراضي  

 = S مٿاڇري واري ايراضي 

S = 4πr2  

S = 4(3.14)(14)2
 

S = 2461.76 cm2
 

 
   1مشق 

ڳئون چرڻ لاءِ وڃن ٿيون ان ڳالھ جو  18هي جنھن ۾ آي نٽراپيزيم شڪل جي ٻهڪ  .1
ھجي    m 30و ستعين ڪيو ته هر ڳئون کي ڪيتري ٻني ملندي جيڪڏھن ٻني جو هڪ پا

 . آهي m 48۽ ان جي وڏي پاسي جي ڊيگهه 
 آھي؟سينٽي ميٽر   5ٽڪنڊي جي ايراضي ڇا آھي؟ جنھن جي پاسي جي ڊيگهه  .2

 سينٽي ميٽر ڊيگهه واري ٽڪنڊي جي ايراضي معلوم ڪريو. 9۽  8، 7 .3

 مقدار معلوم ڪريو. ۽ ڏنل گولن جي مٿاڇري واري ايراضي .4

r = 
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ميٽر آھي ان جو   6.5ان جي پاسيري اوچائي آهي.  6mرداس  واروهڪ مخروط جي بنياد  .5
 . ومقدار ۽ سطح جي ايراضي معلوم ڪري

سينٽي  7سينٽي ميٽر ۽ اوچائي  3هڪ مخروط جو مقدار معلوم ڪريو جنھن جي رداس  .6
 (استعمال ڪيو π 3.14 =)ميٽر آھي. 

سينٽي ميٽر  12سينٽي ميٽر ۽ اوچائي  8جو قطر  نهڪ مخروط جو مقدار ڇا آھي جنھ .7
 (استعمال ڪيو π 3.14 =)آھي؟  

 2۽ رداس  6هڪ مخروط جو مقدار ۽ سطحي ايراضي معلوم ڪريو جنھن جي اوچائي   .8
 . ي ميٽر آھيٽسين

مجيد هڪ مخروط شڪل جي ڪاغذ ۾ فرينچ فرائز پيش ڪري ٿو. مخروطي لفافي جو   .9
 آھي.  سينٽي ميٽر 5 قطر رسينٽي ميٽ 8 ڊيگهه سندسمقدار ڇا ٿيندو؟ جڏھن ته 

سينٽي ميٽر آھي. ان جو مقدار ۽ مٿاڇري واري ايراضي   15هڪ ورزشي بال جو رداس  .10
  ؟معلوم ڪريو
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 پوروڇوٽ ليڪون باب اٺون 
 پوروڇوٽ ليڪون حصو پھريون:  

 )الف( پوروڇوٽ ليڪون 
شام جي وقت ڪريم ۽ سندس وڏو ڀاءُ گهر جي ڪم ۾ مصروف هئا، ڪريم چوڌاري 
ڏسي رھيو ھو ۽ ڪجهه پريشان به ھو. ان تي سندس ڀاءُ ڪريم کان پڇيو ته ڇا ٿيو آھي؟ ان  

بابت سيکاريو   پوروڇوٽ ليڪن  اڄ  ته استاد  ور تي ط ھو ۽ ھوم ورڪ جي  تي ڪريم چيو 
پوروڇوٽ ليڪن جا ڪجهه مثال معلوم ڪرڻ لاءِ چيو ھو. ڪريم جي ڀاءُ چيو ته مان توھان  

 کي ڪجهه مثال ٻڌايان ٿو. جيئن:  
 

    

 
 
 

 )پولي گان(   ا )ب( گهڻ ڪنڊ 
( ( کي ٽڪنڊو چئبو آهي. پوءِ ڇا بند شڪلاسلم استاد کان پڇيو ته ٽن پاسن واري 

چار، پنج، ڇهه ۽ ست پاسن سان شڪليون به آھن ۽ انھن کي ڇا چئبو آھي؟ استاد چيو، شاباش  
)پولي گان( بابت    و يا! توھان هڪ تمام سٺو سوال پڇيو آھي. اڄ توھان کي گهڻ ڪنڊماسل

ي پھرين شڪل ڏانھن اشارو ڪندي  هپڙهائيندس. استاد بليڪ بورڊ تي ڪجهه شڪليون ٺا
پڇيو ته ٻڌايو ته اھا ڪھڙي شڪل آھي ۽ ان جا ڪيترا پاسا آھن. انھن سڀني هڪ آواز سان 

 چيو ته اھو هڪ ٽڪنڊو آھي ۽ ان کي ٽي پاسا آھن.
 

  

 د ج ب  الف
 پني جا آمھون  ريل جو پٽڙيون

 سامھون وارا پاسا 
 بورڊ جا ڪنارا  ٽيبل جون ٽنگون 
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 اھو هڪ ٽڪنڊو آھي ۽ ان کي ٽي پاسا آھن. 
 

 

 چورس سڏيو ويندو آھي. اھم ۽ هڪ چار پاسا آھن کي  2شڪل نمبر 
 

 

 کي پنج پاسا آھن ۽ ان کي پنج ڪنڊو سڏيو ويندو آھي.  3شڪل نمبر

 
 ڇھ پاسا آھن ۽ ان کي ڇھه ڪنڊو سڏيو ويندو آھي. کي  4شڪل نمبر

 

 
 کي ست پاسا آھن ۽ ان کي ست ڪنڊو چئبو آھي. 5شڪل نمبر 

 
 کي اٺ پاسا آھن ۽ ان کي اٺ  ڪنڊو سڏيو ويندو آھي.  6نمبرشڪل 

 

 

’گهڻ ڪنڊ انھن سڀني شڪلين کي  ته  يا  ااستاد وڌيڪ وضاحت ڪئي  نز  اگپولي  ‘ 
چئجي ٿو ۽ اسان انھن کي هيئن بيان ڪري سگهون ٿا. ٽن يا ٽن کان وڌيڪ بند شڪل کي 

 گون چئبو آهي. پولي
   
 : پووڇوٽ چوڪنڊو  )ج(  

جا   جنھن  آھي  پاسو چوڪنڊو هڪ چورس  پوروڇوٽ 
مختلف پاسا آمھون سامھون وارا پاسا ۽ ڪنڊون پاڻ م برابر  

 آھن. 

⎯⎯
AB  

⎯⎯
DC ۽ AD̅̅ ̅̅   BC̅̅̅̅  

A  C ۽ B  D 

 وتر هڪ ٻئي کي ڪپين ٿا.
⎯⎯
AO  

⎯⎯
OC ۽ 

⎯⎯
BO  

⎯⎯
OD 

ڪنڊون  ٺھيل  تي  چوٽين  جي  پاسي  هر  ۽ 
 سپليمينٽري ھونديون آھن.
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mA + mB = 180° 

mB + mC = 180° 

mC + mD = 180° 

mD + mA = 180° 

 گهڻ ڪنڊا ۽ ان جا قسم  د(  ) 
 : پنج ڪنڊو، ڇھ ڪنڊو، اٺ ڪنڊو‘  پور پاسو  ’             

بابت   ڪنڊي  اٺ  ۽  ڇھه  پنج،  اسان  اڄ  پر  آھي  پڙھيو  به  اڳي  اسان  ته  چيو  استاد 
 پڙھنداسين جن جا سمورا پاسا ۽ ڪنڊون هڪ ٻئي سان برابر آھن.

هڪ بند شڪل آھي    واري  پاسنپنجن    پنج ڪنڊو:پور پاسو  
اندروني   هر  ۽  گڏ  سان  ڪنڊن  ۽  پاسن  سڀني 

ماپ   جي  جو   0108ڪنڊ  ڪنڊن  سڀني  آھي. 
کي پنج   ھڙي شڪل کيٿئي ٿو، ا  0540مجموعو  

 ڪنڊوسڏيو ويندو آهي. 

ڇھن پاسن وارو بند شڪل آھي.    :ڇھه ڪنڊوپور پاسو  
۽ ڪنڊون برابر آھن ۽ هر    اسڀ پاس  ا جنھن ج

ماپ   جي  نڊ  ڪ  سڀني    0120اندروني  آھي. 
جو   ڇھه    0720  جوڙڪنڊن  کي  ان  ٿو  ٿئي 

 ڪنڊو سڏيو ويندو آھي. 

 

پاسو   واري شڪل    اٺ ڪنڊو:پور  نڊن  ڪ  ۽  پاسن  اٺن 
ماپ   جي  ڪنڊن  اندروني  هر  آھي.    0135آھي 

ان کي  ٿئي ٿو    01080سڀني ڪنڊن جو مجموعو  
  اٺ ڪنڊ سڏبو آھي. 
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 1مشق نمبر 
 هيٺين مان ڪھڙيون پوروڇوٽ ليڪون آھن؟  :1سوال 

 

نڊن جا نالا ٻڌايو؟ :2سوال   هيٺ ڏنل گ هڻ ڪ 

 

 ٻڌايو.  جوڙپنج ڪنڊي جي وصف بيان ڪريو ۽ ان جي اندروني ڪنڊن جو    پاسوپور   :3سوال 
 ٻڌايو.   جوڙجي اندروني ڪنڊن جو    ان ڇھه ڪنڊي جي وصف بيان ڪريو ۽    پور پاسو  :4سوال 
 ٻڌايو.  جوڙجي اندروني ڪنڊن جو  ان  اٺ ڪنڊي جي وصف بيان ڪريو ۽  پور پاسو :5سوال 

 

 

(i) 

(ii) (iii) 

(iv) 

(v) 
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 قطا ٻاھريان ن حصو ٻيو: گول، اندريان ۽  
لڳايا ۽ شاگردن کان هڪ   ٺاھيو ۽ ڪجهه نقطا  بورڊ تي هڪ وڏو گول  بليڪ  استاد 

ل ڪيو ته ڪھڙا نقطا گول جي اندر آھن ۽ ڪھڙا نقطا گول کان ٻاھر آھن؟ شاگردن هڪ اسو
  H  ۽    E  ،F  ،Gگول جي اندر آھن ۽    D۽    A  ،B  ،Cآواز ۾  

ان  ان   پر  ’شاباش  چيو  استاد  آھن.  ٻاھر   کيکان 
 رياضي جي ٻوليءَ ۾ ڪجهه هيئن چئبو آھي.  

صلو امرڪز کان مف  واھي سڀئي نقطا جن ج 
گهٽ   کان  نقطا هجي رداس  اندروني  جا  گول   ،

⎯⎯    جو رداس  گول، جهڙوڪ ورائيندا آھنچ
OM آھي . 

 

 جيئن: 

⎯⎯
OM < 

⎯⎯
OA   ،

⎯⎯
OM < 

⎯⎯
OB  ،

⎯⎯
OM < 

⎯⎯
OC   ۽  

⎯⎯
OM < 

⎯⎯
OD تنھنڪري A ،B ،C ۽ D       اھڙا نقطا

آھن جيڪي گول جي اندر آھن. اھي سڀئي نقطا جن جي مرڪز کان فاصلو رداس کان وڌيڪ  
 آھي، اھي گول جا ٻاھريان نقطا سڏرائيندا آھن.  

:   جيئن

⎯⎯
OM > 

⎯⎯
OE   ،

⎯⎯
OM > 

⎯⎯
OF  ،

⎯⎯
OM > 

⎯⎯
OG   ۽⎯⎯

OM > 
⎯⎯
OH    تنھنڪري E ،F  ،G ۽H   اھڙا نقطا

 آھن. جيڪي گول کان ٻاھر آھن. 
 ڇھندڙ. ۽ ڪپيندڙ  ،گول سان لاڳاپيل ڪجهه اصطلاحن جي وضاحت، جهڙوڪ سيڪٽر

سيڪٽر جو  حصو    :  گول  اھو  جو  گول  هڪ هڪ  جيڪو 
ٻ ۽  رداسي ٽڪقوس  سان جڙيل هجي هڪ   نر ن 

۾  شڪل  ڏنل  مٿي  آھي.  ويندو  سڏيو  سيڪٽر 
ٿيل حصو ورھايل دائرو آھي. اھو ٻن رداسن   ڊشيڊ

⎯⎯
OP ،

⎯⎯
OQ    ۽ هڪ قوسPQ̂    سان گهريل آھي ۽ ان

کان علاوه غير شيڊيڊ حصو پڻ هڪ سيڪٽر آهي 
     جيڪو  

⎯⎯
OP ،

⎯⎯
OQ ۽  شعاع   PRQ̂   قوس ڪبيره سان

 گهريل آھي.
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لي  :ڪپيندڙ  ٽڪرهڪ  ٻن   گول  وجيڪ  ڪ  به  جي ڪنھن 
نقطن مان گذري ٿي ان کي ڪپيندڙ چئبو آھي. 

۾    LM̅̅   شڪل  ̅̅
جيڪا ٽڪر    ڪلي ڪپيندڙ             آھي 

L     ۽ M  آھي. ونقطن مان گذري رھي 

 

 

 

ليڪ  نقطن کي ملائڻ واري    ٻنگول جي   : (Digonal)ر قط 
ٽڪر جيڪا گول جي مرڪز مان گذري ته ان کي 

وتر جو  آهي. شڪل  بچئ  گول  ⎯⎯  ۾وتر  و 
AB    هڪ

 کي ملائن ٿا   B ۽   A   جيڪي    دائري جا ٻه  نقطا آھن
 . مان گذرن ٿا c۽ 

 
 

کي    نجيڪڏھ  : (Tangent) ڇھندڙ  دائري  هڪ  لڪير  هڪ 
ي ته ان کي ڇھندڙ ڇھهڪ ۽ صرف هڪ نقطي تي  

→⎯سڏيو ويندوآھي. شڪل ۾ گول کي ڇھندڙ  

AB  

. هڪ يڇھي ٿ  تي  Cگول کي نقطي    اآهي. جيڪ
→⎯رداسي ڇھندڙ هميشه  

AB ⊥ 
⎯⎯
OC   تي ھوندو   عمود 

 آھي.

 

 
 

يا    هم مرڪز گول:   وڌيڪ گول جن جو مرڪز ٻن کان  ٻه 
ان کي هم  ته  پر رداس مختلف هجي  هڪ هجي 

 PQR ،ABC مرڪز گول چئبو آھي. ڏنل شڪل ۾  

 هم مرڪز گول آھن.   LMN ۽
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 2مشق نمبر 
اندر آھن   گول جيڏنل شڪل ۾ ڪھڙا نقطا   :1سوال 

نقطا   وضاحت    گولڪھڙا  آھن؟  ٻاھر  کان 
 ڪريو. 

 هيٺ ڏنل اصطلاحن جي وضاحت ڪريو.  :2سوال 
 (i)  گول جو سيڪٽر (ii)  ڪپيندڙ 
 (iii) رقط   (iv)  ڇھندڙ 
 (v)  هم مرڪز گول 
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 عملي جاميٽري باب نائون
 حصو پھريون: چورس ٺاھڻ 

 
دروني  ن ۽ چئن اڪنڊون آھن  چورس هڪ بند شڪل آھي جنھن کي چار پاسا ۽ چار  

 ورس ڪيئن ٺاھبو آھي. چٿئي ٿو. اڄ اسان سکنداسين ته هڪ  0360 جوڙڪنڊن جو 
(i)  چورس ٺاھڻ جڏھن ته ان جو وتر معلوم هجي 

چورس   : 1مثال   جي   PQRSهڪ  وتر  جو  ان  جڏھن  ٺاھڻ 
 هجي.  سينٽي ميٽر  8ڊيگهه 

 قدم  حل: 
(i)   هڪ ليڪ  PQ  سينٽي    8  ڊيگهه   ٺاھيو جنھن جي

 .  هجيان جو وتر پڻ  اجيڪ هجيميٽر 

(ii) PQ    جيڪو ڪڍو  ڪپيندڙ    Oکي    AB  عمودي 
  PQ نقطي تي ڪٽي  

(iii)   نقطيO    مرڪز پيمائش   mPO  مڃيکي  جي 
 AB  پاسن جي ويجهوجي ٻنھي    PQ  جي مطابق  
  کي نقطي   AB  جيڪي  قوس لڳايوٻنھي پاسي  

R ۽ S  .تي ڪپيندا 

 

(iv) ِپوء P کي    R       ۽ S  سان ،Q      کي R     ۽S     سان ملايو. جنھن سان اسان کي  PQ  ،RQ ،QS  ۽
PS   ،حاصل  يجيڪحاصل ٿيندا PQRS   نچوڪنڊو آه. 
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 حصو ٻيو: مستطيل ٺاھڻ 
(i) جڏھن ان جا ٻه پاسا معلوم هجن. ڻ  ھ مستطيل ٺا 

 ٺاھيو جنھن ۾  ABCD هڪ مستطيل   : 1مثال  
  AB̅̅ ̅̅ = 5.5𝑐𝑚 ۽ BC̅̅̅̅ = 4cm  .هجي 

 قدم  حل: 
(i)  سينٽي ميٽرليڪ ٽڪر 5.5هڪ  AB  .ڪڍو 

(ii) نقطي A   تي  AE  AB ⊥   .ڪڍو 
(iii) ينقطA  مڃي مرڪز  ميٽر    4  کي  سينٽي 

نقطي تي قوس لڳايو جيڪو      AE  چورس جو  
 . کي ڪپيندو  AEتي    D نقطي

 

(iv)  نقطيD  کي مرڪز مڃي رداسAB  هڪ قوس لڳايو.  تي 
(v)   نقطوB    کي مرڪز مڃيAD  جي برابر هڪ قوس لڳايو جيڪو نقطي  C   .تي ڪپيندو 

(vi)  ِپوءD   کيC  سان ۽B کي C  سان ملايو ۽ABCD ل ڪيو.صمستطيل حا 

(ii)  معلوم هجي. ود ۽ هڪ پاسو  مستطيل ٺاھڻ جڏھن ان جو عم 

  =PR9cm  ڪڍو جنھن جو وتر    PQRS هڪ مستطيل   : 2مثال  

PQ  هڪ پاسي ڊيگھ      =  7.5cm         ھي. آ 

(iv) نقطي R   کي P    اھڙي طرح اسان کي  سان ملايوPR   .حاصل ٿيندو. 

(v) نقطي P ڪري رداس  ڃيکي مرڪز مQR    .جي برابر هڪ قوس لڳايو 

(vi) نقطي R      کي مرڪز مڃي ڪري رداس PQ      جي برابر هڪ قوس لڳايو جيڪو پھرين
 تي ڪپي.  S قوس کي نقطي 

 

 قدم   حل: 
(i) 7.5     سينٽي ميٽر  لائن PQ   .ٺاھيو 

(ii)   نقطي   Q    تي     ⊥ UQ  PQ  ڪڍو 

(iii)    نقطي     P      مڃي  کي ميٽر      9    مرڪز  سينٽي 
    R تي لڳايوجيڪو   UQ رداس جو هڪ قوس  

 کي ڪپي.  UQ  نقطي تي 
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(vii)   نقطي P      کي S     ۽ نقطي R     کي S     .جتي گهربل مستطيل ملندو  سان ملايو PQRS  
 گهربل مستطيل آھي. 

 

 حصو ٽيون: گوني ڪنڊ ٽڪنڊو ٺاھڻ 
(i)   و ٺاھيو جڏھن وتر ۽ هڪ پاسو معلوم هجي ڊ ٽڪن گوني  هڪ 

 ٺاھيو جنھن ۾ وتر    ABC گوني ڪنڊ ٽڪنڊو   : 1مثال  
 BC̅̅̅̅  =  11cm  ۽ هڪ پاسو  AB = 7cm    آھي 

 قدم  حل: 
(i)  سينٽي ميٽر  7هڪ AB ٺاھيو.ليڪ ٽڪر 

(ii) نقطيA    تي   AY ⊥ AB  ڪڍو . 

 

(iii) نقطي  B       مڃي مرڪز  قوس       11  کي  واري هڪ  رداس  ميٽر  لڳايو     AY سينٽي   تي 
 .تي ڪپي ٿو  C کي نقطي   AY   جيڪو

(iv)   نقطيB  ۽  C    کي ملايو جنھن سان  BC    وٽڪنڊ  حاصلحاصل ٿيندو جيڪوABC   .آھي 
 

 حصو چوٿون: پور وڇوٽ پاسو چوڪنڊو 
(i) نڊ مليل هجي.   ه سندس ٻ   ڏھن پاسو چوڪنڊو ٺاھڻ ج   ٽ پوروڇو  پاسا ۽ هڪ ڪ 

AB    ٺاھيو جنھن ۾  ABCDپور وڇوٽ پاسو چوڪنڊو   : 1مثال   = 6.5cm ، BC = 5.2c𝑚m  ۽ 
  mABC =  آھي.  110° 

(iv)  نقطيA سينٽي ميٽر جو قوس لڳايو.  5.2 کي مرڪز مڃي 
(v) ينقط  C  جو قوس لڳايو جيڪو پھرئين قوس کي سينٽي ميٽر    6.5  کي مرڪز مڃي

 تي ڪپي ٿو.  Dنقطي 

 قدم  حل: 
(i)  سينٽي ميٽر   6.5هڪ    AB   .لائين ٺاھيو 

(ii) نقطي سان  مدد  جي  پروٽيڪٽر    تي   Bهڪ 

 ٺاھيو.  mABCجي ڪنڊ  110°
(iii)   نقطيB  جو  سينٽي ميٽر    5.2کي مرڪز مڃي

تي ڪپي      C  تي لڳايو جيڪو نقطي  BEرداس  
 ٿو.
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(vi) طينق  A  کي  D    سان ۽ نقطيC    کيD  ۽ پوروڇوٽ پاسو چؤڪنڊو    سان ملايوABCD  
 حاصل آھي. 

 1مشق نمبر 
 سينٽي ميٽر آھي.   7.5ٺاهيو جنھن جي وتر جي ڊيگهه  ABCD هڪ چورس  :1سوال 
سينٽي   3.5  جو فرق    جنھن جي وتر ۽ پاسي جي ڊيگهه  ٺاھيو  PQRS  هڪ چورس :2سوال 

 ميٽر آھي. 
ي ميٽر ٽسين  10.5جي هڪ وتر ۽ هڪ پاسي جو جوڙ    نٺاھيو جنھ  XYZ  هڪ چورس :3سوال 

 آھي. 
LM  ٺاھيو جنھن ۾  LMNPهڪ مستطيل  :4سوال  = 8.5cm ۽  MN = 5cm   .آھي 
RT ٺاهيو جنھن ۾ وتر  RSTU مستطيل :5سوال  = 10cm  ۽ RS = 8cm .هجي  
نڊ ٽڪنڊوهڪ گوني   :6سوال  QR ٺاهيو جنھن ۾ وتر    PQR  ڪ  = 10cm    هڪ پاسو۽   PQ =

6cm  .آھي 
KL  جنھن ۾   ٺاھيو KLMNپوروڇوٽ پاسو چوڪنڊو  :7سوال  = 7cm  ،LM = 4.5cm ۽ 

KLM =  آھي.  135°
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 جو تعارف رگناميٽريٽ          باب ڏھون:
 ڪنڊن جو نسبتون نسوڙھي۽  وٽڪنڊگوني ڪنڊ  حصو پھريون:

جيئن اسان اڳ ۾ ئي پڙھيو آھي ته هڪ ٽڪنڊي ۾ ٽي پاسا ۽ ٽي ڪنڊون آھن. هن 
باب ۾ اسين ٽڪنڊي جي اڻڄاتل جزن جي مقدار 

ڪرڻ   معلوم  لاءِ  سکنداسينکي  کي    ان  اسان 
پوندي آھي. رٽرگناميٽ ي جي علم جي ضرورت 

لفظ   ،شاخ آھي  مٽرگناميٽري رياضي جي هڪ اھ
يونا جنھن نٽرگناميٽري  آھي،  لفظ  جو  ٻوليءَ  ي 

 “ آھي. جي ماپ يڪنڊٽ”جي معنى 
شڪل   ڪنڊ    ABCڏنل  گوني  هڪ  ۾ 
. گوني ڪنڊ آھي   C  ۾ ڪنڊ  نٽڪنڊو آھي. جنھ

گڏ  سان   اج  ھنان  C  ۽  A  ،B    ڪنڊون  ان 
mAB  ان ظاھر ٿيل آھن يعني  س   c ۽      a ،b  جيڪي  امھون وارا پاساس  =  c       mAC  =  b   ۽  

 mBC  =  a  کي   نپاسن جي گوني ڪنڊ ٽڪنڊي جي نسبت   نڏيکاريا ويا آھن ۽ ڪنھن به ٻ
نڊن جون ڇھه ممڪن نسبتون هيٺ ڏنل آھن  ناميٽري نسبت چئبو آھي. سوڙھيگنٽر  ڪ 

 تي غور ڪريو.  A ٽڪنڊي جي ڪنڊ    ABC گوني ڪنڊ 

(i) Sin(mA) =  

عمود 
وتر

 = 
m

⎯⎯
BC

m
⎯⎯
AB

 = 
a

c
 

(ii) Cos(mA) =  

بنياد 
وتر

 = 
m

⎯⎯
AC

m
⎯⎯
AB

 = 
b

c
 

(iii) tan(mA) =  

عمود 
بنياد 

 = 
m

⎯⎯
BC

m
⎯⎯
AC

 = 
a

b
 

(iv) Cot(mA) =  

بنياد 
عمود 

 = 
m

⎯⎯
AC

m
⎯⎯
BC

 = 
b

a
 

(v) Sec(mA) =  

وتر
بنياد 

 = 
m

⎯⎯
AB

m
⎯⎯
AC

 = 
c

b
 

 اہم معلومات 
Sin = Sine 

Cos = Cosine 

Tan = Tangent 

Cosec = Cosecant 

Sec = Secant 

Cot = Cotangent 
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(vi) Cosec(mA) =  

وتر
عمود 

 = 
m

⎯⎯
AB

m
⎯⎯
BC

 = 
c

a
 

نڊ ٽڪنڊو  تي غور ڪريو.  Bجي ڪنڊ  ABC گوني ڪ 

(i) Sin(mB) =  

بنياد 
وتر

 = 
m

⎯⎯
AC

m
⎯⎯
AB

 = 
b

c
 

(ii) Cos(mB) =  

عمود 
وتر

 = 
m

⎯⎯
BC

m
⎯⎯
AB

 = 
a

c
 

(iii) tan(mB) =  

بنياد 
وتر

 = 
m

⎯⎯
AC

m
⎯⎯
BC

 = 
b

c
 

(iv) Cot(mB) =  

عمود 
بنياد 

 = 
m

⎯⎯
BC

m
⎯⎯
AC

 = 
a

b
 

(v) Sec(mB) =  

وتر
عمود 

 = 
m

⎯⎯
AB

m
⎯⎯
BC

 = 
c

a
 

(vi) Cosec(mB) =  

وتر
بنياد 

 = 
m

⎯⎯
AB

m
⎯⎯
AC

 = 
c

b
 

 

ٽڪنڊي   مثال:  ڪنڊ  نسبتون   Q  ۽    P  ۾  PQR  گوني  جو 
 گوني آھي.  R معلوم ڪريو. جڏھن ته ڪنڊ 

 

 جي لحاظ کان: Pڪنڊ 
 

 

(ii) Sin (m∠P) =   
عمود 
وتر

=
mQR

mPQ
=

p

r
=

4

5
  

(iii) Cos (m∠P) =   
بنياد 
وتر

=
mRP

mPQ
=

q

r
=

3

5
 

(iv) tan (m∠P) =   
عمود 
بنياد 

=
mQR

mRP
=

p

q
=

4

3
 

(v) Cot (m∠P) =   
بنياد 
عمود 

=
mRP

mQR
=

q

r
=

3

4
 

(vi) Sec (m∠P) =   
وتر
بنياد 

=
mPR

mRP
=

r

q
=

5

3
 

(vii) Cosec (m∠P) =
وتر
عمود 

=
mRP

mQR
=

r

p
=

5

4
 

 اہم معلومات 
جو   = عمود ڪنڊ  غور  زير 

 سامھون وارو پاسو 
نياد  زير غور ڪنڊ جي ب = بنياد

 وارو پاسو
زير غور ڪنڊ جي اڳيان   = وتر

 وارو پاسو
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 جي لحاظ کان Qڪنڊ 

(i) Sin(mQ) =  

عمود 
وتر

 = 
m

⎯⎯
RP

m
⎯⎯
PQ

 = 
q

r
 = 

3

5
 

(ii) Cos(mQ) =  

بنياد 
وتر

 = 
m

⎯⎯
RQ

m
⎯⎯
PQ

 = 
p

r
 = 

4

5
 

(iii) Tan(mQ) =  

عمود 
بنياد 

 = 
m

⎯⎯
PR

m
⎯⎯
QR

 = 
q

p
 = 

3

4
 

(iv) Cot(mQ) =  

بنياد 
عمود 

 = 
m

⎯⎯
QR

m
⎯⎯
RP

 = 
p

q
 = 

4

3
 

(v) Sec(mQ) =  

وتر
بنياد 

 = 
m

⎯⎯
PQ

m
⎯⎯
QR

 = 
r

p
 = 

4

5
 

(vi) Cosec(mQ) =  

وتر
عمود 

 = 
m

⎯⎯
PQ

m
⎯⎯
RP

 = 
𝑟

q
 = 

5

3
 

 جيڪڏھن اسن ٽرگناميٽرڪ نسبتن جو جائزو وٺون ته:

   Sin(mL) = 
1

Cosec(mL)
 

   Cos(mL) = 
1

Sec(mL)
 

   Tan(mL) = 
1

Cot(mL)
 

 

 

 

 

 ۽  

   Sin(mL) = Cosec(mL) = 1 

   Cos(mL) = Sec(mL) = 1 

   Tan(mL) = Cot(mL) = 1 

 

 : 1ي سرگرم 
جون    mY ۽     mX ۾      XYZگوني ڪنڊ ٽڪنڊي  

 نسبتون معلوم ڪريو.
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 جون ٽرگناميٽري نسبتون معلوم ڪرڻ    °60  ۽    °45،  °30  حصو ٻيو:  

 

(i) 30°   جي ڪنڊ جون ٽرگناميٽري نسبتون معلوم ڪرڻ 

 

    ABC  هڪ گوني ڪنڊ ٽڪنڊوسامھون ڏنل شڪل ۾
اسان ڄاڻو  آھي.    mA = 30° ۽     mC = 90°آھي جنھن ۾  

تي وتر جي قيمت عمود کان    °30گوني ڪنڊ ٽڪنڊي ۾  ٿا ته  
 ٻيڻين ٿئي ٿي. 

c = 2a 
 مطابق: قانونپيٿاگورس جي 

)وتر(   
)عمود( = 2

)بنياد( + 2
2 

   c2 = a2 + b2 

   (2a)2 = a2 + b2 

   4a2 – a2 = b2 

   3a2 = b2 

   b2 = 3a2 

   b = 3a 

 
 

(i) Sin30° =  

عمود 
وتر

 = 
m

⎯⎯
BC

m
⎯⎯
AB

 = 
a

c
 = 

a

2a
 = 

1

2
 

(ii) Cos30° =  

بنياد 
وتر

 = 
m

⎯⎯
AC

m
⎯⎯
AB

 = 
b

c
 = 

3a

2a
 = 

3

2
 

(iii) Tan30° =  

عمود 
بنياد 

 = 
m

⎯⎯
BC

m
⎯⎯
AC

 = 
a

b
 = 

a

3a
 = 

1

3
 

(iv) Cosec30° =  

وتر
عمود 

 = 
m

⎯⎯
AB

m
⎯⎯
BC

 = 
c

a
 = 

2a

a
 = 2 

(v) Sec30° =  

وتر
بنياد 

 = 
m

⎯⎯
AB

m
⎯⎯
AC

 = 
c

b
 = 

2a

3a
 = 

2

3
 

(vi) Cot30° =  

بنياد 
عمود 

 = 
m

⎯⎯
AC

m
⎯⎯
BC

 = 
b

a
 = 

3a

a
 = 3 
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(ii) 45°     ڪنڊ تي ٽرگناميٽري نسبتون معلوم ڪرڻ.   جي 

گوني ڪنڊ   ABC سامھون ڏنل شڪل ۾ ٽڪنڊو  
آھي.   mA = 45° ۽   mC = 90° ٽڪنڊو آھي جنھن ۾  

ته ٻي ڪنڊ    جي ٿيندي  °45  اڻون ٿا ته هڪ ڪنڊ  ڄاسان  
ڪنڊن جي    نبھر حال ٽڪنڊي جي ٻجي ٿيندي     °45به  

 برابري ان جي ٻن پاسن جي برابري جو هڪ دليل آھي. 

⎯⎯
AC= m 

⎯⎯
BCm يا a = b 

  مطابقجي قانون پيٿا گورس  

)وتر(   
)عمود( = 2

)بنياد( + 2
2 

   c2 = a2 + b2 

   c2 = a2 + a2 

   c2 = 2a2 

   c = 2a 

 

(i) Sin45° =  

 عمود 

وتر
 = 

m
⎯⎯
BC

m
⎯⎯
AB

 = 
a

c
 = 

a

2a
 = 

1

2
 

(ii) Cos45° =  

بنياد 
وتر

 = 
m

⎯⎯
AC

m
⎯⎯
AB

 = 
b

c
 = 

a

2a
 = 

1

2
 

(iii) Tan45° =  

عمود 
بنياد 

 = 
m

⎯⎯
BC

m
⎯⎯
AC

 = 
a

b
 = 

a

a
 = 1 

(iv) Cosec45° =  

وتر
عمود 

 = 
m

⎯⎯
AB

m
⎯⎯
BC

 = 
c

a
 = 

2a

a
 = 2 

(v) Sec45° =  

وتر
بنياد 

 = 
m

⎯⎯
AB

m
⎯⎯
AC

 = 
c

b
 = 

2a

a
 = 2 

(vi) Cot45° =  

بنياد 
عمود 

 = 
m

⎯⎯
AC

m
⎯⎯
BC

 = 
b

a
 = 

a

a
 = 1 
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(iii) 60°   ڪنڊ تي ٽرگناميٽري نسبتون معلوم ڪرڻ  جي 

ٽڪنڊو   ۾  ڏنل شڪل  ڪنڊ   ABCسامھون  گوني  هڪ 
آھي. اسان     mA = 60° ۽ mC = 90° ٽڪنڊو آھي جنھن ۾  
تي ان جو وتر بنياد کان ٻيڻو ھوندو    °60ڄاڻو ٿا ته گوني ڪنڊ ۾ 

 آھي.

c = 2b 
 

 

 پيٿا گورس جي قانون مطابق 

 )وتر(
)عمود(=2

)بنياد( + 2
2 

   c2 = a2 + b2 

   (2b)2 = a2 + b2 

   4b2 – b2 = a2 

   a2 = 3b2 

𝑎 = √3 𝑏                      
 

 

 

(i) Sin60° =  

 عمود 

وتر
 = 

m
⎯⎯
BC

m
⎯⎯
AB

 = 
a

c
 = 

3b

2b
 = 

3

2
 

(ii) Cos60° =  

 بنياد 
وتر

 = 
m

⎯⎯
AC

m
⎯⎯
AB

 = 
b

c
 = 

b

2b
 = 

1

2
 

(iii) tan60° =  

 عمود 

بنياد 
 = 

m
⎯⎯
BC

m
⎯⎯
AC

 = 
a

b
 = 

3b

b
 = 3 

(iv) Cosec60° =  

 وتر

عمود 
 = 

m
⎯⎯
AB

m
⎯⎯
BC

 = 
c

a
 = 

2b

3b
 = 

2

3
 

(v) Sec60° =  

 وتر

بنياد 
 = 

m
⎯⎯
AB

m
⎯⎯
AC

 = 
c

b
 = 

2b

b
 = 2 

(vi) Cot60° =  

 بنياد 
عمود 

 = 
m

⎯⎯
AC

m
⎯⎯
BC

 = 
b

a
 = 

b

3b
 = 

1

3
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 جي ٽرگناميٽرڪ تناسب جا قدر هن ريت آھن.  °60 ۽  °45،  °30تنھنڪري 

Cosec Sec Cot Tan Cos Sin زاويو 

2 
2

3
 3 

1

3
 

3

2
 

1

2
 30° 

2 2 1 1 
1

2
 

1

2
 45° 

2

3
 2 

1

3
 3 

1

2
 

3

2
 60° 
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حصو ٽيون: روزمره جي زندگيءَ ۾ اوچائي ۽ فاصلن کي  
 معلوم ڪرڻ لاءِ ٽرگنوميٽرڪ نسبتن جو استعمال 

شاگرد راند جي ميدان ۾ ويٺا هئا. انھن جي سامھون هڪ ڊگهي عمارت هئي ڪجهه  
گهڻي سوچ ويچار کان پوءِ به ھو   ؟ ۽ اھي حيران ٿي رھيا هئا ته عمارت ڪيتري بلند ھوندي

 . ٿا  و ته استاد کان پڇونچڪريم چيو، ا  پوءِ سمجهي نه سگهيا. 

 

جڏھن شاگردن استاد کان پڇيو ته هن چيو ته اھو تمام آسان آھي. توھان سڀني سکيو 
ح مسئلو  اھو  ته  اچو  حل ڪجي.  کي ڪيئن  ٽڪنڊي  ته  کي    لآھي  عمارت  اسان  ڪريون. 

ن ٿا پوءِ ٻارن کان نالو ڏيو  C۽    Bڇيڙن کي  عمودي ليڪ سان ظاھر ڪيون ٿا ۽ پوءِ ان جي  
تي ويٺا آھيو ۽ عمارت جي  A متوھان ڪٿي ويٺا آھيو؟ فرض ڪريو ته اوھان مقا پڇون ٿا ته
  آھي ته انھن نقطن کي ملائڻ سان اوھان کي ڇا ملندو؟    BCاوچائي 

هڪ   اھو  ته  چيو  ۾  آواز  گڏيل  شاگردن  سڀني 
ٽڪنڊو ٺھي ويو آھي جيڪو هڪ گوني ڪنڊ ٽڪنڊو 
ڪري  معلوم  سان  آساني  اسان  ته  چيو  استاد  آھي. 

و جي  عمارت  ۽  جي  اسان  ته  ٿا  ڪيترو   چسگهون  ۾ 
رت جي چوٽي ۽  اآهي ۽ عم    AC مفاصلو آھي جيڪو  

توھان جي وچ ۾ ڪنڊ جو اندازو به لڳائي سگهجي ٿو.  
AC̅̅̅̅ ۽     mA = 30°فرض ڪريو   = 50m    آهي ۽ عمارت جي اوچائي BC     کي ظاھر ڪري ٿي

 ڏنل آھي.  ۾معلوم ڪرڻو آھي جيڪو شڪل   BC هاڻي اسان کي 

 اوچائي

50m 

? 
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   tanA =  

 عمود 

بنياد 
 

   tan30° = 
m

⎯⎯
BC

m
⎯⎯
AC

 

   

1

3
 = 

mBC

50
 

   mBC = 
50

√3
 

mBC = 28.86𝑚                            

 ميٽر آهي.   28.86تنھنڪري، عمارت جي اوچائي 

ڏھن  ڪڪلاس روم جي ڀت تي لڳل گهڙيال جو زمين کان فاصلو معلوم ڪريو جي : 1مثال 
فٽ آهي ۽ سامھون واري ڀت ۽ گهڙيءَ      20ديوار کان سامھون واري ڀت تائين فاصلو  

 آھي.    °60 جي وچ ۾ ٺھندڙ ڪنڊ 

⎯⎯زمين تائين جو فاصلو  جو    ءَآھي ۽ گهڙي  60°۽ گهڙي جي وچ ۾ ڪنڊ      Pنقطي   حل: 
RQ  

 آھي.

tanP =  

 عمود 

بنياد 
    

tan60° = 

⎯⎯
RQ

20
 

 

 

   

3
1

 = 

⎯⎯
RQ

20
 

   

⎯⎯
RQ = 20 3 

   

⎯⎯
RQ = 34.64 

 فٽ آھي.  34.64 ان ڪري، ڌرتيءَ کان گهڙيءَ جي وچ ۾ فاصلو 

 

 

 

 

 

 

 

فٽ 20  
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  آھي ان جي پاڇي جي ڊيگهه معلوم ڪريو ف ٽ     5.5س ۾ بيٺو آھي. رشيد جو قد  رشيد ا   : 2مثال 
 آھي.   °45ٺھندڙ ڪنڊ  وچ ۾ي جي ڇاپهن جي ۽ جڏھن ته 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 m
⎯⎯
NL= 5.5 حل :        فٽ 

 mM= 45° 

 m
⎯⎯
LM= ? 

 Tan∠M = 

 عمود 

بنياد 
    

   Tan45° = 
5.5
⎯⎯
LM

 

   1 = 
5.5
⎯⎯
LM

 

   m
⎯⎯
LM = 5.5  ft 

    

 آھي  فٽ 5.5 رشيد جو پاڇو تنھنڪري 

 

  

فٽ  5.5  
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 1مشق نمبر 
جيڪو ڀت جي سامھون بيٺو آهي ۽ زمين سان آھي    فٽ  10يگهه  ڊهڪ بانس جي   :1سوال 

    ؟بانس ۽ ڀت جي وچ ۾ فاصلو معلوم ڪريوڪنڊ ٺاهي ٿو،  030
 

جي ڪنڊ    060جڏھن ته وڻ جي چوٽي کان جڳھه تائين    ،وڻ جي اوچائي معلوم ڪيو :2سوال 
 ميٽر آھي.   25ٺھي ٿي ان جڳھ ۽ وڻ جي وچ وارو فاصلو 

 
فٽ آھي   16فٽ ۽    15معلوم ڪريو انھن جي ڊيگهه    وٻن ٿنڀن جي وچ واراو مفاصل :3سوال 

   آھن.  اھي رھياجون ڪنڊون ٺ 045۽  030هي هڪ نقطي سان ا۽ 
 

ي مٿي ۽ پاڇي جي  ججيڪڏھن ماڻھوءَ جي ڊيگهه ۽ سندس پاڇو برابر هجن ته هن    :4سوال 
  ؟وچ ۾ ڪنڊ معلوم ڪريو
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 سھيڙڻ معلومات     باب يارھون 
  ، تعددي  حصو پھريون: تعدد ۽ تعددي تقسيم جي تعريف

 مطابق بار چارٽ جي تعمير   جدول جدول جي تعمير ۽ تعددي  
 تعداد جي هن  قيمتن  عددي    ا( بار بار اچن ٿقيمتون)عددي  بنيادي مواد ۾ ڪي مشاھدا  

آھي ابتدائي مواد کي گروپن يا گروھن ۾    و بڪ سان ظاھر     fعلامت    ۽  تعدد چئبو آھيکي  
 )تعدد(  . هڪ گروپ ۾ مواد جي تعداد کي گروپ فريڪيوئينسيتقسيم ڪرڻ فائديمند آھي

قسيم يا تعددي ٽيبل سڏيو تسڏيو ويندو آھي ۽ انھي تعدد کي ٽيبل جي صورت ۾ تعددي  
 ويندو آھي. تعددي ٽيبل جي ٺاھڻ ۾ هيٺيان مرحلا شامل آھن.  

۽ سڀ کان وڏي قيمت معلوم ڪيو ۽ پوءِ ڏنل قاعدي جي مطابق    يسڀ کان ننڍ  :1  و مرحل 
 جو اندازو لڳايو.  ويڪرجماعتي وقفي جي 

 
سڀ کان  وڏي  قيمت  −سڀ کان  ننڍي قيمت 

جماعتن  جو تعداد
= جماعتي وقفو    

 

 بر ماپ جا جماعتي وقفا لکو.ابر : 2  و مرحل 
 يبل ٺاھيو. ٽهيٺ ڏنل ڪمالن تي مشتمل  : 3  و مرحل 

 

(i)  جماعتي وقفو  (ii)  ٽيلي مارڪ  (iii) تعدد 
 جماعتي وقفو ٽيلي مارڪ تعدد

3 I I I 0 – 10 

   

 
مارڪن مان هيٺيان نمبر حاصل ڪيا. هن   100  شاگردن  60انگريزيءَ جي امتحان ۾   : 1مثال 

 يبل ٺاھيو. ٽمواد لاءِ تعددي 
 32, 50, 29, 0, 11, 95, 70, 9, 88, 15, 45, 12, 35, 52, 70, 65, 40, 45, 49, 27, 

90, 30, 15, 52, 47, 88, 66, 19, 25, 69, 30, 2, 55, 66, 21, 25, 41, 65, 90, 48, 

50, 26, 20, 30, 35, 48, 64, 28, 5, 19, 26, 38, 45, 55, 61, 73, 84, 91, 25, 60 
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 ويڪري ۽ جماعتي وقفي ج (Range) حد : 1  و مرحل 
  = 0گهٽ ۾ گهٽ قيمت  

  = 95وڏي قيمت   

  = 10جماعتن جو تعداد  

 = جماعتي وقفو   
95 – 0

10
 = 

95

10
 = 9.5 

(با  ريتق ) 10 =     

 – 60، 41 – 50، 31 – 40، 21 – 30، 11 – 20، 0 – 10 جماعتي وقفو ڏيندي    10 : 2  و مرحل 

51 ،70 – 61 ،80 – 71 ،90 – 81 ،100 – 91 

 يبل ٺاھيو ٽڏنل ڪالمن تي مشتمل  : 3  و مرحل 
(i)  جماعتي وقفو  (ii) ٽيلي ماررڪ   (iii) تعدد 

 ٽيلي نشانن جي ذريعي تعدد معلوم ڪريو ۽ عدد کي ٽيلي نشانن ۾ ظاھر ڪريو. : 4  و مرحل 
 عددن جي ٽيلي مارڪ ٽيبل

 ٽيلي مارڪ  عدد  ٽيلي مارڪ  عدد  ٽيلي مارڪ  عدد 
1 I 8 IIII/ III 15 IIII/ IIII/ IIII/ 

2 II 9 IIII/ IIII 16 IIII/ IIII/ IIII/ I 

3 III 10 IIII/ IIII/ 17 IIII/ IIII/ IIII/ II 

4 IIII 11 IIII/ IIII/ I 18 IIII/ IIII/ IIII/ III 

5 IIII/ 12 IIII/ IIII/ II 19 IIII/ IIII/ IIII/ IIII 

6 IIII/ I 13 IIII/ IIII/ III 20 IIII/ IIII/ IIII/ IIII/ 

7 IIII/ II 14 IIII/ IIII/ IIII 21 IIII/ IIII/ IIII/ IIII/ I 

 جدول  ديتعد
 نمبر  وقفو  ٽيلي مارڪ  تعدد

4 IIII 0 – 10 1 

7 IIII/ II 11 – 20 2 

12 IIII/ IIII/ II 21 – 31 3 

5 IIII/ 31 – 40 4 

10 IIII/ IIII/ 41 – 50 5 

5 IIII/ 51 – 60 6 

9 IIII/ IIII 61 – 70 7 

1 I 71 – 80 8 

5 IIII/ 81 – 90 9 

2 II 91 – 100 10 
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حصو ٻيو: مرڪزي رجحان جي ماپ کي بيان ڪريو ۽ غير  
 گروپ ٿيل مواد جو مرڪزي رجحان معلوم ڪريو. 

سمجهڻ ۽ ان مان نتيجو ڪڍڻ آسان نه آهي. تنھنڪري خام مواد    جي  ڊگهي خام مواد
ڏيکاري ظاھر ڪبو آھي.  اھو وڌيڪ يا گهٽ مرڪزي قدر آهي. جنھن ۾کي هڪ نمايان قدر  

جي چوڌاري تقريبن سمورو مواد گڏ ٿيل نظر اچي ٿو. ان ڪري ان کي مرڪزي رجحان جي 
 ماپ سڏيو ويندو آھي. 

 هن ريت آھن.   مرڪزي رجحان جا قدم
(i) راسري حسابي س  (ii) مڌيان    (iii)  ڪثرتي سراسري 

(i)    وڌيڪ  هي    : سراسري حسابي کان  طور: سڃاتل    لڄاتسڀ  مثال  آھي.  رجحان  مرڪزي 
۾   مضمونن  مختلف  ۾  امتحان  مارڪون     82  ۽      59،  61،  65،  75،  50،  70ڪاشف هڪ 

هيٺ ڏنل طريقي سان معلوم ڪري سگهجي   ته ان جي سراسرياصل ڪيون آھن، ح
 مواد آھي.   ھي. ياد رھي ته هي غير گرويٿ

 = سراسري   
70 + 50 + 75 + 65 + 61 + 59 + 82

7
  

 = سراسري   
462

7
  

 66 = سراسري   

   آھي.   66انھيءَ ڪري هن مواد جي قيمت يعني حسابي سراسري 
(ii)     :50اھا رقم آھي جيڪا مواد کي ٻن حصن ۾ ورھائي ٿي. يعني مواد جو    مڌيان   مڌيان  

سيڪڙو ان کان گهٽ آھي. تنھنڪري  50سيڪڙو سراسري قيمت کان وڌيڪ آھي ۽  
، جڏھن ته مواد و وڃيي لکان لاءِ ضروري آھي ته مواد کي چڙھندي يا لھندي ترتيب ۾  

 هجي ته:اڪي  (n)رقمن جي قيمت نآھي. جيڪڏھ ھيغير گرو

 = مڌيان   






n + 1

2
 رقم  

 جي قيمت ٻڌي هجي ته   (n) جيڪڏھن 

 = مڌيان   






n

2
 ۽ رقم  







n + 2

2
 رقم  

 ھوندي آھي. مڌيان۽ انھن ٻنھي رقمن جو سراسري 
 معلوم ڪيون ٿا ڌيانڏنل انگن جو مهيٺ  مثال: 

11, 7, 8, 6, 5, 9, 10, 13, 6 
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   9هن مثال ۾ رقمن جو تعداد اڪي آهي يعني  حل: 

 = مڌيان   






n + 1

2
 رقم  

 = مڌيان   






9 + 1

2
 رقم  

 = مڌيان   
10

2
 رقم  

 رقم  5= مڌيان     

 جيڪو غير گروهي آهي. وڌندڙ ترتيب سان لکنداسين.هاڻي اسان هيٺ ڏنل مواد کي  
, 9, 10, 11, 1385, 6, 6, 7,  

 آهي.   8 مڌيانآھي انھيءَ ڪري هن مواد جو نمائندا  8رقم  پنجين
 .نال تي غور ڪريوثاچو ته: هڪ ٻئي م

 معلوم ڪريو.  مڌيانهيٺ ڏنل انگن جو  مثال: 
55, 65, 60, 62, 70, 66, 58, 71 

 جيڪو ٻڌي آھي. آهي. 8رقم جو تعداد هن مثال ۾  حل: 

 = پھرئين رقم  






8

2
 رقم  

 رقم 4 = پھرئين رقم  

 = رقم ٻي  






8 + 2

2
 رقم  

 = رقم ٻي  






10

2
 رقم  

 رقم  5 = رقم ٻيد  

 سڀ کان پھريان سڀني رقمن کي وڌندي ترتيب ۾ لکو. جيئن:  
55, 58, 60, 62, 65, 66, 70, 71 

 آھن ان ڪري: 62، 65ان ڪري چوٿين ۽ پنجين رقم 

   = مڌيان   
پھرين  رقم +ٻي  رقم 

2
 

 = مڌيان   
65 + 62

2
   = 

127

2
  = 63.5 

 آھي. 63.5 مڌيانانھيءَ ڪري، هن مواد جو نمائندو 
(i)  اھي مقدار جيڪي مواد ۾ هڪ کان وڌيڪ ڀيرا اچن ٿا انھن کي   : ڪثرتي سراسري

سراسري وڌيڪ    ڪثرتي  کان  هڪ  يا  هڪ  ۾  مواد  به  ڪنھن  آهي.  ڪثرتي چئبو 
 .يونٿي سگهن ٿسراسريون 
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امت : 1مثال  مارڪون  شاگردن    15ان ۾  حرياضي جي  ويونجون  ته    ڏنيون  اچو  ڪثرتي  آھن، 

 معلوم ڪريون. سراسري
72, 70, 25, 65, 85, 65, 49, 69, 70, 35, 80, 51, 65, 55, 60 

  ي مواد ج  ھيٻين عددن کان وڌيڪ آيو آھي. تنھن ڪري، هن غير گرو  65هن مواد ۾   حل: 
 آهي. 65 ڪثرتي سراسري

 اچو ته هڪ ٻئي مثال تي غور ڪريو. 
   21 ,16 ,17 ,20 ,9 ,15 ,10 : 2مثال 

انھن نمبرن ۾ هڪ کان وڌيڪ تعداد ۾ ڪو به نمبر نه آيو آھي. تنھنڪري مواد ۾ ڪو  حل: 
 وارو عدد نه آھي. يندڙائرجبه و

 .ناچو ته: هڪ ٻئي مثال تي غور ڪريو
 35 ,25 ,40 ,30 ,20 ,7 ,19 ,25 ,20 : 3مثال 

ٻه    25۽    20ال ۾  ثهن م حل:  اھڙا عدد آھن جيڪي ٻه ڀيرا آيا آھن. تنھنڪري هن مواد ۾ 
 آھن. 25، 20 ونڪثرتي سراسري

 1مشق نمبر 
 معلوم ڪريو.   ڪثرتي سراسري هيٺ ڏنل مواد جي سراسري ۽   : 1سوال  

 (i) 24, 18, 16, 29, 18, 17, 21, 24 

 (ii) 75, 68, 87, 84, 49, 98, 69 

 (iii) 39, 55, 47, 39, 63, 44, 64, 56, 66, 38 

 (iv) 21, 74, 55, 83, 86, 44, 38, 45, 21 

 (v) 135, 215, 108, 250, 206, 206, 178, 108 

 (vi) 10, 4, 6, 5, 5, 7, 11, 12, 3 
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حصو ٽيون: حقيقي زندگي جا مسئلا حل ڪرڻ ۾ سراسري  
 جو استعمال    ڪثرتي سراسري، ۽  مڌيان 

سراسري جو استعمال اسان جي روزاني زندگيءَ ۾ عام آهي. جيئن توھان  حسابي  
امتحان جون مارڪون، سراسري في   اڪثر ٻڌو ھوندو ته سراسري في ماڻهو آمدني، سراسري

  اوور رنز، سراسري برسات وغيره. 
 ت کاتي موجب هفتي جي مختلف ڏينھن جو گرمي پد هيٺ ڏنل آھي.اموسمي : 1مثال 

 آچر ڇنڇر جمعو خميس اربع اڱارو  سومر
39° 35° 40° 41° 40° 38° 42° 

  

 ڳوليو.، مڌيان ۽ ڪثرتي سراسري سراسريحسابي  يهن مواد تي غور ڪريو ۽ ان ج 
يان مواد جي  ر جيئن ته اسان ڄاڻون ٿا ته سراسري معلوم ڪرڻ لاءِ اسان سڀ کان پھ حل: 

سڀني ميمبرن جو مجموعو ڳوليندا آھيون ۽ پوءِ رقم کي ميمبرن جي تعداد سان ونڊ  
 ڪندا آھيون. تنھنڪري 

   = سراسري   
مواد جي  سڀني رقمن جو  ڙ  جو 

7
 

 

 = سراسري   
42° + 38° + 40° + 41° + 40° + 35° + 39°

7
  

 

 = سراسري   
2750

7
  = 0839.2 = 0339. 

 آھي.  039.3تنھنڪري، سراسري گرمي پد 
 کي معلوم ڪيو.  مڌيان اچو ته! هاڻي اسان هن مواد جي 

کي ڳولھڻ لاءِ اسان سڀ کان پھرين مواد کي چڙھندي ترتيب    مڌياناسان ڄاڻون ٿا ته  
 ۾ لکون ٿا.  

35°, 38°, 39°, 40°, 40°, 41°, 42° 

 
 ڇاڪاڻ ته رقمن جو تعداد اڪي آھي تنھنڪري

 

 = مڌيان   






n + 1

2
 رقم  
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=مڌيان  






7 + 1

2
 = رقم  

8

2
  = 4 

 آھي. 040رقم  4 مڌيانيعني 
 معلوم ڪريون.  ڪثرتي سراسرياچو ته هاڻي 

ٻه ڀيرا آئي    040و  ستوھان هن مواد کي غور سان ڏ  ھنجيڪڏ  هڪ رقم آهي جيڪا 
 آھي.   040  ڪثرتي سراسريآھي. تنھن ڪري هن مواد جي 

امت  25هڪ گروپ ۾    :مي سرگر  انگريزي ۽ سائنس ۾  انھن رياضي،  ان ڏنو.  حشاگرد آھن. 
هيٺ ڏنل ٽنھي ٽيسٽ جا نتيجا آھن. الڳ الڳ ٽن ٽيسٽن جو سراسري معلوم ڪريو  

 آھن.  جا مارڪس  100۽ ٻڌايو ته ڪھڙي مضمون ۾ بھتر شرح آهي. هر سبجيڪٽ 
 
 

 ,71 ,44 ,59 ,85 ,15 ,40 ,55 ,82 ,79  ,70 ,65 ,10 ,40 ,83 ,49 ,35 ,70 ,25 ,80 :رياضي 

85, 30, 90, 85, 50, 60 

 ,50 ,25 ,45 ,38 ,79 ,20 ,80 ,40 ,52 ,50 ,42 ,11 ,35 ,25 ,61 ,45 ,30 ,71 ,60 :انگريزي 

38, 44, 45, 19, 27, 25 

 ,41 ,78 ,65 ,61 ,55 ,64 ,33 ,55 ,39 ,48 ,36 ,50 ,47 ,30 ,15 ,24 ,74 ,58 ,56 سائنس:

57, 29, 49, 56, 63, 68 
 

 2مشق نمبر 
 شاھد اخبارون وڪڻي ٿو. هن هفتي ۾ هر روز هيٺيون اخبارون وڪرو ڪيون :1سوال 

55, 65, 70, 60, 56, 51, 50 

 ڪيتريون اخبارون وڪڻي ٿو؟ ھو روزانو سراسري طور تي 

 

 :پاڪستاني ڪرڪيٽ ٽيم جي رانديگرن هيٺيون رنسون ٺاهيون :2سوال 
99, 35, 40, 15, 26, 50, 100, 0, 10, 16, 35 

ڪثرتي ۽    مڌيانٻڌايو ته في رانديگر اوسطن ڪيتريون رنسون ٺاھيون؟ ان سان گڏ   
 به معلوم ڪريو. سراسري
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  ، رپيا  25000  ،رپيا  20000  ، رپيا  35000  ڪارخاني ۾ ملازمن جي پگهار بلترتيب   :3سوال 
۽    25000  ،رپيا  40000  ،رپيا  25000  ،رپيا  50000  ، رپيا  10000   رپيا   20000رپيا 

   ؟ملازمن جي سراسري آمدني معلوم ڪريو

 

 صفحن جو ڪتاب مڪمل ڪيو، ته هن سراسري طور تي   300زويا هڪ هفتي ۾   :4سوال 
 ڪيترا صفحا پڙھيا؟  روزانو

 

رنسون ٺاهيون ٻڌايو ته هن   60رنسون في اوور جي شرح سان    5شاھد آفريدي طرفان   :5سوال 
 مجموعي طور ڪيترا اوور کيڏيا؟ 
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